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QVADRATVRiE 

ARITHMETICyE* 
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De Additione Fracftionum : 

T E T R I ^ E N G 0 L l 

Illuftrifsimis , 6c Sapientifsimis 

eiVITATIS BONONI^ 

SENATORIBVS. 




Bononiae, ex Typographia lacobi Moniij, 
Su^erioruvi^trmiJlfi, i6jo. 
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ILLVSTRISSIMI 

P ATRES 




Ereor quin veltris auri- 
bus,Patres Amplils.con- 
fbna h^c numeroru con- 
geries diflonare videa- 
tur : at innumeris meritis 



innumeram numeromm feriemdcberi 
quis deneget? Arenas maris , ftellarum 
numerum , niuis exagonse multitudi- 
nem examinandam contemnere, dum 
veftrse fifiis humanitati infinitum me- 
^ tiriminimedubitaui. Fronti nunquam 
melior iLicceisit fiidor,caIamuspotiori 
nunquam vndauit atramento,eoquod 
veftro nomini , meo veluti numini con- 
lecratiir . Hse mese qusequsefint, intc- 
gritatis fra£liones , quia minima: funt 
quantitatis , ipfiim munus exile profi- 
tentur j quia vero in fmgulis dilpofi- 



tionibus. 




tionibus infinitae colliguntur , veflrae 
non minus humanitatis , quam obfe- 
quij mei numerant argumenta. Ve- 
fter labor eft , Patres Illuftrirs. dum 
meis lucubrationibus munificentifsimo 
imperio laboraftis : vefter , inquam , la- 
bor eftjcui veftri csetus, noftrique fx- 
culi Apollo ampli^imce lucis impen- 
dium erogauit. Spinofa hxc Mathe- 
feos dumeta e rigidis aciitifsimie artis 
(pinis vereeundise mese rofas colle^luri 
refpicere ne dedignemini. Valete. 

Illuftrifs. DD. VV. 



Seruus humillimus 
Pefrus Aiengolus, 




PR^FATIO 

Editanti fnthtperfipe ArchU 
medts paraboU QuadratH^ 
ram , propterquam infinita 
trtangula in continue (juo' 
■S drupla proportione extfien- 
tta certos Itwites cjuantttatts non excedunt \ 
cccurrit vniuerfalts tUa Qu:tdraturaetu[dem 
argumenti ocCafione a Geometrts demoftrata 
qua magnttudtnes tnjimtA conttnuam quamli- 
h(t proportionem mawris tnACjUalttatts pof. 
Jidentes tn prafinitas homogeneas ^uantttates 
colltguntur . Admtrabile fane I heorema: 
cuius contemplationein eam quAftionemtndt^. 
&mfum , vtrum magnitudtnes ea quacunq-y 
lege dtfpofttA , vt altqua po/stt ajfumiminor 
qmlthet propoftta , vel vt defictentes intnfini^ 
tum euanejcant , infinttA compofttA omnem 
propofttam quantttatem 'vateant Juperare , 

in huiufmodt caufkexpertmentu Arithme- 
ticasfraatones tetare agrejfus,eas itadtfpojui, 
vt fingulas vmtatesfingulfspoii vnitatem nu- 

merts 



Ititlltftlftl 



» 3 4 5 * 7 » > 10 >l I» jj 



mrts denomwaremjn qua quidem dijpofitio" 
ne fumifotefimainttudominorquaUiiet afsi- 
gnata , ^ propterea ipft magnitudines ad 
ordinis incrementum quantttate decrefcentes 
ininfinitum euanefcmt . 

Caufam igiturtn ajJumptA difpofitionis ter^ 
minis proponens qumbam , 'vtrum vnitates 
denominata fingulis numeris pofl vnitatem 
in inpnitumdtjpofitAi^ aggregatxinfinitam 
altquam , 'uel pmtam componerent exteofio" 
nem . Vro finita extenfione refpondendum 
videl>atur'i quod numerorum, ^ firadionum 
contraria fint potefiates , numerorum qutdem 
in multtpltcatione , qua magnitudtnes verfus 
infinitum progrediuntur tfra^ionum vero in 
diuifione , qua res ad ipfa indiutfibilta reduci- 
tur:aggregati autem numtri fuperant quam- 
Ithet propofitam quantitate ; ergo a contrarto 
fenfu aggregatA fra^tones non videntur poffe 
quamltbet propofita magnitudtnem excedere» 
Hoc fophtjma toto feremenjefutt expe^atio- 

nts 



fits argumentumyquo^ pro hac parte Geome- 
tricam in cau[a ferre pojjem Jenmttam: atqui 
dumprocepum demoflrationis examino , iudi^ 
cium in alterius part$s fauoremconuertitur , 
Ea efi ratio, quiain propofttis fra£iionihus 
dquales magnitudines numerts Arithmetice 
dtfpofttis denominantur , ^ propterea tres 
conjequentesyvtpote A,B»Ct ji j> r 
funt HarmonicedtJpofitA,(f , , , 
A ,adCi eamdem hahet pro- ' ♦ 
portionemtquam excejfus ,AyB,ad excefum 
B,C:efl autem A^ mator Cj ^r^o excefus 
A , B, maior eft excefu B,C ',(f aggregatum 
AiC, matus duplo B\ (f aggre^^tum ex ter^ 
nis A,B, C,maius triplo medta B. Hoc 
igitur argumento fraHtones in propoftta di^ 
fpofitione fumpta ternA a prima Junt maiores 

--2 '11 111 ' 1 ' III 

»j+ 7*7 »9 19 7111"} r^TjiJ» 

triplis medijs: fij* media funt vnitates deno" 
minatA numris aternariomulttpltcatts \ ,~, 
•i , f/, (5* earumdem trtpU funt / ,-,,-,-, 
quA eoiem, quo fupra argumento terns, (mt 

ma^. 



mmres triplis mdijs . Ergo fraSHones propO' 
fita difpofitionis afumpta totidem femper fe- 
cmdnm numeros proporttoniscontinMefubtri'- 
pU p» i7»Sii fingfiUs vnittttes excedune ^ 
Pojfmt autem (umt, pro quouis afsi^nato 
ntmero , tottdem incontinuapYoporttonefub- 
tripla numeri a ternariojiuxta quorumag- 
gregatum fumpta fraStones difpofitionis pro- 
pofit&ipfumafsignatam numerum fuperabut: 
Ergo propofttA fraHtones in infinitum dtfpo- 
fitA^ aggregatA tnfnitam extenftonem va* 
lent tmplere , 

Sit exempli gratia numerus afsignatus 4.: 
fumantur d ternario quatuor continue 
proportionalestn fubtrtpla j, p,J7iS jyquo- 
rumfumma uo.-igttur fumpt^ fraHtonesin 
tnuUttudtne numeri 120 fuperant afstgna- 
tum numerum nam tres prtm/tfuperant tri- 
plum 7 , 'vtdelicet vnitatem: nouemdeinceps 
/uperanttriplumaggregati j , •; , f, , videltcet 
aggregatum fedhuiufmodt aggrega- 

tum juperat 'vnitatem, 'ut ofiendtyergo nottem 
detnceps faperant vnitatem: ^ fropteream- 



dmdemonSlratmtm 27^^ 8 1 fuhfequen' 
tes fmguUs vnitates excedunt , 

Htnc duo C 0 rolUria procefere . Frimum i 
quod eadem difpofitio a qmcunque ordinetur 
frincipw in infinttum extendttur } 'vtpote fi 
dtfpofitarum fira6iwnum pnma fit'- , ist alfa 
deinceps adhuc ipfam dtfpofitionem propofitum 

S • 7 « » 10 II 11 ij «^^t 

quemuis numerum fuperare pofe ; finitum 
enim efl aggregatum ex ijsj qu/n funt omijja 
7 > 1 » 7 > €5* finttt ab infimto Jubftradio finitum 
relinquere non poteB, 

Alterum , quod infinitarum fraBionum 
dijpofitio, in qua finguUvnitates a fmgulis 
numeris Artthmettce proporttonalihus deno- 
Minantur, pariterin tnfimtum (xtenditur. 
Fiat hutufmodi dtjpcfitto A , cutus primam 
fradionem denominet numtrm B , excef 
fus Artthmeticeproportionalium fit C , fuh 
fingults fraBiombus dtf^ofittonts A , ab eodem 
principto fiat dtfpofitio O ^fiaHicnum, tn qui- 
bus vnttates denomtnantHr omntbus numerts 



D - - - - - P i 

<i 5 . 2.^^** f^'^^ denomlnatores in difpo/ttio- 
nthus A , Difunt aqualeSy alter mnor ed 
qnatn vt adalternm eamdem haheat propor- 
tionem , qnam C , ad vnitatem j ^coUtgendo 
fecundus iftdifpofttione A, minor eflqttamvt 
adfecundum in difpofitione D , eamdem ha- 
heatproportionem^funt autem fraHtones eum- 
demhahentes numeratoremin rectproca pro* 
portione denominatorum ; ergo prima , fecun» 
da , ^ fmguU deinceps fraHtones dtfpo/itionis 
2) , fhnt minores quam vt ad primem , fecun- 
dam , ^ ftngnias deinceps dtjpoftttonts Ay 
eamdem haheant proportionem , quam C , ad 
vmtatem-y ^coUtgendoj tota dt/pofitio D,mi' 
mr efl quam vt ad totam dt/pofttionem A, 
eamdem habeat proporttonem , quam C, ad 
vnitatem . Igttur ft extenfionts A , quantitas 
afsfgnatun ettam eiufdem extenfioms multi- 
plam fecundumnumerum CquantttatemnC' 
cefee/i afstgnarf, quA tnfinita extenfione D, ftc 

maiori 




fnitarufracltonu dtfpofitionis A , i// infintta . 

^imtfsis t^ttur htfce difpofitiontbus man- 
titatis iurtfdtHtonem fuperanttbus , eamdem 
contemplattonem infittuere cdpt de fraiitom- 
hus , tn qutbus vmtates a numerts triangulis 
denomtnantur ; an ^utdeltcet tpfi^ etiam qua^ 
draturam excludtrent ^ anpottus paterenlur: 
Tadis ergo de more calcults , inflru^ia de- 
monfrattone y tnuent dtfpo/tttonis huiufmodi 
quadraturam ejje vnttatem: 

Vniratcs denomi- i. JL i 

tigxx triargulis J 

qux aggrcgat» JI i i. 

a prima fuuc . "J 4 7 

quod aggregatA quotltbet a prima funt Aqua^ 
lesnumero multttudtnis tpfarum denomtnato 
per numerumb/nario matorem , ^propterea 
Jfemper 'vnitate funt mtnores eo defidu , qui 
iuxta multitudinis addttarum jra&tonum 
incrementum infra qualtbet afsignatam ma- 
gnttudtne dtminuttur^^ tntnfinttu euanefctt. 

Prdtereatneadem dtfpofittonebwA fumpt^ 
poft vnitatem fingularum ab vnitate/unt dt^ 

«|4> 2- midi^: 



15 
4 



I 



t 

7 
9 
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i 



7 S 

t 



I 1 



1 

5i Ts 



45 

B 



midu : ergodmdendo , omnes pofi vnitatem] 
vnitatijunt aqttales, 

landem fietujdem dtfpofitionis fraSliones 



10 i5 21 28 
X 



* i. i. * * * • * 
3<> 5 J5 ^ 51 7oJ Tio 
1 



totidem Jumantur deinceps jecundutn nume^ 
ros proportionis continue fubdupU a hinario, 
'videlicet 2,4., St ^c.aggregatx fitnt in con- 
tinue dupla proportione j atqui magnitudines 
dupU proportionis aggregatA infinita funt 
aquales duplo prima,cum tn nofiro cafu prima 
ftt dimidfum vnitatis , ergo propo/it^ fra£ito- 
nes a^gregatA infinita funt xquales vnitati, 

Huiufmodi funt , quA tn primo pr/tfentis 
opufcuUltbro demonnraui de frailiombus , in 
qutbus vnitates denominantur pUnis omntH 
numerorum ah vnitate : qma enim finguli 
trianguU numeri fingulorum huiujmodt pla- 
norumfunt dtmidij , propter rectprocampro^ 

por' 
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m 



fortionetK fmiuU fraBioms » inquihus vni- 
tates denomwantur trtangulis dupU Junt/in- 
pilarum , in qwbus dfnomwantur planis j ^ 
ideo^vtritjue dtjpo/iticni e&difnconueniunt dt- 
monflrattones . 

Ah huius fra^ionum difpofitionis content' 
templatione jkliciter ex^editus , adaltampro' 
gredtebar dtfpc/ittonem , in qua fmgt^U vnita" 
tes numeris (juadratis denominantur . Hac 

!\ fpecuUtio frudus qutdem tahris rependity 
[ nondtmtamen effe£ta eft joluendo,fedingenij 
dttioris pcjluUt adminiculum , 'vt prActjam 
difpo/ittcnts, quam mthimettpft propofuiijum» 
mamvaleatrepcrtare. 

FrofruCiihus habetur huius opufculi Theor 
remata , ea prAcipue , quA in primo Itbro dt- 
mon^rantur , prAterea Jequentes propO'^ 
A fttiones videlicet . 

5 j , Vmtates demminatA compofitis ex qua. 

i dratis 



dratis ah Vftitate, ^Uteribus eorttmdeWy di^ 
Jpoftfamiftfimtii/n, ^ aggregatA fmt /tqua' 
les vmtati, 

Quadrati i 4. p 16 2j 
Latera 123 4 j 
Compofiti 2 6 12 20 30 

Vniutes denomi- i, Jl 2 JL i 

oatecompofitis. T 6 ~» >o 50 

Conflat enim , qHod finguU fra^iones hu' 
iujce dt/pofittoms congruut fingulis , in qmbus 
*umtates denommantur pUnis omnium nume- 
rorum ah vnitate. 

2. Vnitates denomimta compofitis , ex 
quadratis ab vnitate , Cs' Utertbus eorumdem 
dupiis i dtJpofitA tn infimtum , 0* aggregatA 
funt Aquales ; 

Quadrati 14 g 16 2^ 36 
Lateru dupli 2 /U 6 S 1 0 t » 
Compofiti s S ij 24. 4S 

Vnitates dcnomi- }. 1 1 — i. J 

natat compofi.is. 7 ^ ~! >4 vs T» 

Quia finguU,quA fitmuntur alterna a prima, 
congrumt fingulis, qm denominantur pUnis 

ommum 



OMnium itnpmum ah ^mtate^^st idto [unt 
aquales^. Alterfixvno a fuurdaccfigYPMnt 
fmgulis , (jm d(r^crrjin^.ntur fUms crrMum 
panum a bwarw , ^propterea fufit ^quales 
\^Ergo colltgefido ,cmfi€S fufit Aquales-^. 

3. V nttatts dcncmmatA ccr)opojittsexqua- 
dratts ab njmtate , £5^ laterdus eorumdem 
trtplts dtfpo/ita tn tnjiriitum 9 ^g^egatA 
funt Aqtialts f^. 

Quadrati i 4 9 [^S 
Laterumtrtplt 3 6 p J2 jj 
Compofitt /p 10 j8 28 

Vn.iaicsd.nomi- 1 - « JL 

nai;. com^ olitis . lo iB a8 40 

Qutafumpta aprtmahints relt£liscorjgrttunt 
^mtaitktis^qtix denominantur planis numero^ 
rum Arithmettce dtfpofitoYum ab "vnttatecu 
exceffu 3 , prcpterea aggregata tnfinitA funt 
^qtdalesj: Sumpta autem a fecunda btnts reli^ 
ittsccngruunt %nttattbus, quA denominantur 
planis Arithmctice dtjpofttoruma 2y cum eode 
excej/u 3» ^ [unt Aquales\ '^Reftdmtandem 
congruunt vmtattbus , qua denomtnantur 

planis 



pUnis AMmetice difpofitorum a 3, cum 
/ eodem excejfu €5* ideo funt at^ualesj,^ 
Ergoomnesequdes funt aigregatts\ 4 ~ , W- 
deltcet f* . 

Etalia huiujmodi Theoremata.eadem pa^ 
riter methodo demonjlrani . 

Adpropofttamergo Q^ajlioneredeo ycuius 
plura capitacontrarias , vtoflcndt, merentur 
fententias . Iflorum autem duo folumodo in 
hocopufculomihivideor abfolutffe\ alttrumde 
fra^tonibus, inqwbus v^.itatesdenominantur 
produBis numerorum Arithmetice dtfpofifo- 
rum alterum de ijs, inqutbus dtfjerentiadi' 
fpofttorum quomodoltbet numeroru eorumdem 
produ^xis denominantur : prxterea eadem in 
Geometricis quantttattbus demonftrari poffe 
indicaui , prAHta folumodo nominum tnterpre* 
tatione,quAhabeturin vltimis dtfinitiombus 
libri tertij . 

Jn af^umptts auiem capitibus quidqueftio- 
nirefpondendum fit^ ex fequentibus vnufqutf* 
que potertt iudicare. 



NOV^ 



N O V JE 

QVADRATVR^ 

ARITHMETICtE 

S E V 

Dc Additione Fradiionum. 

LIBER PRIMVS. 
In qiio tradaturde Fradionibus, quarutn 

funt denominatores numeri plani. 
Priucipalcs Additiones habcntur in Pro- 
politionibushuiusIibriy.S. 15.15.57. 
Qnadratur^vero in Propoli- 
lionibus 17. 2,6. 40. 

DEFINITIONES 

r. 

Dtfferentiamdtiarum magmtudimm, quan- 
db prtma excedtt [ecundam,voc9y excejfum 
prtmx Jecundx . 

ir. 

Quando vero prima deficit a [ecunda , *uoc9 , 
defe^um prtmA, ^jecundA . 

A Simi' 



■■ L 
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2 No(4£ ^adrature 

III. 

SimilesdifferentiaSy voco, tumexctfsust tum 
dtfe£ius tnter fe . 

IV. 

Difsimilesvero exeejfus dtfeHthusl 

V. 

Magnitudines Arithmttice dtffofitas t voco, 
quarum (fumptis eonttnue (jtnts quibusli' 
het ) dijjerentt* fimtlesantecedenttum ^ ^ 
conjtqutnttum funt aquales . 
VI. 

Magnitudines Harmontce dtjpofitas y voco^ 
njuarum (Jumptts continue ternts qutbuf • 
Ithetjprima fe hahet ad terttam , 'vt difft- 
rtntta prtmxi ftcundaad Ctmtltm dtffe' 
rentiam fecundfiy (f tertia, 

Praetcrea fupponoLcdioreminformatumcflTe dcijs,quat 
in Quinto, Septimo, Odtaiio, & Nono libris Elcmen- 
torum Euclidis traduntur, quoad capefcendas ds- 
monflrationcs. Nani, quoad ipfaspropofitioneS j& 
praximnumcrofam, fufficit memori:e mandaffc pra;» 
ccpta logifticae Fradlionum, qu^ paflim pencs Ari- 
thmcticosleguntur. 



Thco. 
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tArithmetlc^ . i 

Theorema i. Propofitio j. 

Trium Arithmetice dtfpofitorum planum fub 
ixtremis medtum eftHarmomce inter pU- 
na fub fingults extremts, ^ medio . 

A. 3» B. y, C. 7» 
D. 2. 

H. 6. 1. 14. 

E. ij. G. 21. F. 

^ Int Anrhmcrice diTpo/jci tres A, B^C, quo. 
rum diflTcrcntJa & planum cxtremorum 
A C5 fit G, plana vero fub fingulis cxtrc» 
niis , & medio A B, C B, fint E, F. Dico 
quod G, medium eft Harmonice inter E , 
F. Ex multiplicationibus D A, D C, pro- 
ducanrur H, 1 5 ergo vt A, ad C, ita cft H, ad I : & quia 
E, F, funt plana B A, B C i crgo E, ad F, eft vc A , ad C, 
vel vt H, ad I : quoniam A, multiplicando B, C, produ- 
cit E, G ; ergo A, multiplicando difJcrentiam B, C, pro- 
ducit fimilcm diffcrentiam E, G i & multiplicando D, 
producic H; cftautcm D, difFcrentia B, C i crgoH, cfl: 
difFercntia E, G, fimilis difFerenti^B, C, vel difFcrentif 
A,B: Similiterdcmonftrabimus quod I , eft difFcrentia 
G, F, fimilis difFcrcntix A, B, vel E, G : ergo E,ad F,cft 
vtdjfFcrentiaE,G,ad fimilem difFercntiam G, F . Ergo Def.^. 
Cmcdium eft Harmonicc imer E,F. Quod crat de- 
monftrandum. ^ 




A 2 



Theo- 



l 



♦ 



4 Isloux ^adrdtur^ 

Theorema 2. Propor 2e 

Trium Harmonice Mf^ofitorHm planum fuh 
extremis medtum efl Artthmetice inter pla. 
na fubfingults extremis , Cf medio. 

A. 3 B. 4. C. 6. 
H. I. I: 2. 

D. 6. 

E. 12. G. 18. F. 24. 

SlntHarmonicediTpofititrcsAjB, C, & plannmex- 
trcmorum A C, in Cplar.a vero fub fingulisextre- 
ni]s,& medio A C B, fint E, F. D^co quod mcdium 
cft Arithmctice interE, r. SintHj&I, differcntirc iimi- 
Dcf.fJ. les A3B,& BjCicrgo vt A,adC,itaeft H5adl,& pro- 
du^Sum AI,efta?qua!e produftoCH • Sit huiufmodi 
produdum D; quoniam A, multiplicando BjC, pro- 
ducirE, G; crgoA, multiplicando difFcrentiam , B> C 
producit fimilcm difFcrcnriam E, C; & multiplicando I , 
producit Di eft autcm I, djftercntia B, C ,• crgo D, efl dif* 
ferentia E^Cfimiiisdiflfcrentia^B, C,vcl A^ B : Simili- 
ter dcmonftrabimus quod D eft differentia G, F, fimilis 
Def, 5j difFcrentia: A, B, vel E, G : ergo difFercntia? E, G, & G, 
F,runt ^equalcs, &fimiles. Ergo G, medium e(t Ari. 
thmeticeintcr E,F. Quod,&c. 

DEFINITIO VII. 

Vnam magnitudinem altera denominatam^ 
voco , qtiamltbet fra£(ionem , tn qua vna 
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Arlthmtica. 5 
magnitudo flat loco numeratorU , altera 
^ero locodenomwatorts . 

' Theon 3. Propof! 3. 

Eadem magnitHdme trihm Harmomce difpo^ 
fitts denominaiafiHnt fracltones Arithme» 
' ttce dtfpoJitA ^ 

A. I. 

J B. 3. C. 4. D. 6. 

E. ^ F. C ^ 

H. 12. K. 18. I. 24. 

DEnominetur A,magnirudo tribus Harmonice df- 
^ fpofitisB, CO, vt fiant fradioncs E5F, G. Di» 

' coj quodEjFjCfunt Arirhmetice[difpofira?. Ex mul* 

tiplicationibus C B, C D, B D, producanrur I, K; cr- 
^ gOjquiaBjjC, D, funtHarmonice difpofiti, K, mcdius 

eft Arithmetice inter H,I: & quia I.K, funt produ<5li 
D C, D Bi ergo I, ad K, cft vt C, ad Bj; & cx denomina- 
. tione Aj per C^ & B, fiunt fradioncs F, & E; ergo vt C, 

I, , ad B, vcl vt I, ad K, ita eft E, ad F : Similitcrdcmonftra- 

bimus,qu6d vt K, ad H, ita cft F,ad G; ergo pcr conuer* 
fioncmrationis,& exsequo vt I,K,H,funt Arithmeticc 
difpofiti, fic frailiones E, F, G. func Arithmctice difpo- 
fit^e. Quod> &c« 

DEFINITIO VIII. 
DeferentiaSf ^lana maliqmdtfpofnme ^ 

'VOCO 
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6 Noua ^uadratar^ 

'vocoahfolute^ dt-fferentias, ^ plana tna^ 
gnittidinum , quA funtcontinue confequen- 
testn ilia dtfpo/ittone , prtmavidelicet 
fecundaj fecunda, Cf tertt*', CS^ fic deinceps 
*vjque ad vlttmam ,f dtfpofita funt in ali" 
qua muititudine\ vel m infimtutK, di/po- 
fita concfpiuntur tnfnitji . 

Theor. 4, Propof. 4, 

Fa6lis duakus difpofitionibus ,prima quidem 
omntum numerorum ab vnttate , fecunda 
*vero omniumnumerorum, qms ajjumptus 
altquis numerus metitur ab apmpto; V ni- 
tates denominata flantstnpnma.advni' 
tatet dtnomtnatas plants ivfecunda, Cmgu^ 
U adfingulas eiufdem ordtms.ita je habentt 
*vta£umpti numeri quadratus ad vnita' 
tem» 

A. I. 2. E.3. 4. j. 6. 7. S. 

•«> y r ■ss TS TS- 

C. 3« 6. 12. ij i8. 21. 24. 

• tT TT "i-aV tvs ^rs rvr 



Ariihmdca l 7 

Slt omnium numcrorum ab vnitatc difpofitio A, & af* 
fumptus numerusE,cuiusquadratus Fj& fic om- 
niumniimcrorumjquos E, metiturabE, dirpofitioC; 
SintetiamB, vnitatcs denominat^e planis in A; & D, 
vnitatesdcnominata?pIanis in C. Dico, quodfingulo? 
B,ad fingulas D, eiufdem ordinis, ita fc habenr, vt F , ad 
vnitatem. Quia numerus E,& vnitasa^que mctiuntur 
numcrosir)C,& A^eiufdcm ordinis, vt finguli inC, ad 
E,ira fingulieiufdem ordinis in A,ad vnitatcm , &func 
E,& vnirashomologxordinis ciufdem numerisin A,& 
C> conuerfcndoquc, & ex arquo bin^e C , inrcr fc funt vt 
binx A, inrer fe,fi fumanrur homologre ordinis eiufdcm: 
crgoplanidenominatores in fingulis D , ad planosdc* 
nominatorcs infingulis eiufedmordinis B, funt fimilcs, 
&duplicatam habcnt proportioncm homobgorum fa- 
terum vidclicctnumeri Ejad vnitatcmjvel eamdcm qua 
numerus Fjad vnitatcm 5 fed vt denominatores D, ad 
B, inrcr fc, ita reciprocc funr vniratcs denominata: B, ad 
D,interfe: ErgofinguIa?B, ad fingulasciufdcmordinis 
D^funt vcF,ad vnitatem. Quodj&c. 



I Theor. 5. Propofl 5. 

Vnitates denomtnatA planis omnium numero- 
rtitnab vnitate bin^ a fecunda Juntdtmi' 
di^ fingulaYum a prima. 

Slt A, reries omnium numerorum ab vnltate, & B,fint 
vnitatcs denominatae planis in A . Dico,qu6d hins^ 
B, afccundafuntdimidiae fingularum a prima. Sit C» 
feries omnium numcrorum a binario, quos binarius me- 
i tiiur, 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.318 



Prop, 4. 



Prop.i. 



Prop. i. 



8 

A.r. 
B. 
C. 
D. 



2. 



2. 



3. 4. 

■ ■ 

4 



7. 

T 

6. 



8. 



r 



titurj & D, fint vnitates denominata? pla nis in C ; crgo 
fingulajBjaprimaad fingulas D,a prima funrvt ^.bi. 
narij quadracus ad vnitatcm: & quoniam in A, func om- 
nes numeri ab vnitat c, funt inter numeros A, a binario, 
qui eft fecundo loco , omnes C, a pnmo, intcr pofitis ta» 
men fingulis Arichmetice mcd!js,quos binarius non me- 
titurji ergofinguli plani dcnominatores vnitatumD,a 
primamcdij funt Harmonice interbinos denominaco- 
rcs Bj afecunda ergofingula' D, a prima medi^ func 
Arithmcticeinter bmasB,a fccundai& proptcrea fingu^ 
lo? Dja primaad binasBjd fecunda funt dimidia^jvide- 
licet, vt vniras ad 2 : Ergo ex arquo Imgulce B , a prima 
ad binasBid fecunda funr vt 4,ad 2 i & conucrtcndo bi. 
naca fecundafuntdimidicT fingularuaprima, Quod,&c. 

Theor.(5. Propcf.5. 

Differentia laterum plano dendminata efl dif- 
fimtlts difjerentta 'unttatum (mgults latert- 
bi4sdenomtnatarum . 



Slntlatera A,B, quorum diffcrentia C, dcnominctur 
plano D,vt fiat fraitio E;& dtnominata vnitatc f er 
B, & A, fianr fradioncs F, &G; & fit C, c.ycefTus A, B. 
Dico quod E, clt dcfe(Sus F, G . Quia 1-, cfi vnitas de- 
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Arlthmetica. 



9 



A.5. C.2. B. 3. 

D. 15. 

.•5- TT ^ »^ 

nominata per A, ex multiplicatione F A, producitur 
vnitas ; & ex mulciplicatione vnitatis, & B, ptoducitur 
B; ergo ex mutua multiplicationc F A B;, producicuc B i 
cftauccm Djplanum A Biergoexniultiplicacionc F D, 
produciturB.Similitcrdemonftrabimus,quod cx mluti- 
plicatione G D, producitur A . Cum igitur ex mulcipli- 
cationfbus & F, in D, producantur A , & B i ergo ex 
multiplicatioae excc/rus G> F, in D, producicur exceffus 
A> B, videlicet C > Sed quia E, fradio eft: ex denomina- 
tione C, per D i ergo etiam cx mulciplicatione E], in D, 
producitur C ; ergo E, eft a^qualis cxccflui G,F: crgo E, 
cftdcfc<5tusF,G. Quod, &€• 

DEFINITIO IX. 

Coutinuam magnitudinum difpofitionemyVd^ 
coj cum dtfferentU antecedcmmm, con^ 
fcquentiumfuntjimtUs . 

Theor. 7* Prop. j. 

Differentia dcnomtnatA planis in continua 
difpofitionc fimul fumpt^ funt^quales vni 

dtffercnttA dcnomtnatA plano cxtrcmorum. 
*^ B Sinc 



10 



Def.tf. 



Hef. 5; 



A.2. B.4. 
I.i K.i 



F » 

I I 



Slnt A>B»C>D,aIiquotmagnicudines continuse dif^ 
pofitionis in qua differentije planis dcnominatf fint 
fradtiones F, G, DifFerentia vero denominara plano 
extrcmorum A> D> fit fraaioH • Dico> quod EjFjG, fi. 
mul fumpta? funt^equaks Denominentur fingute 
vniratcslateribus A> Cj D, vc fiant fraCliones I^KjL, 
Kl . Qnoniam E^eft dificrentjadcnoft>inata plano A B, 
& Ij K, funt vnicatcsdcnomrDara^latenbusAjBfcTqua- 
lis eft E,difFcrentia?^i, ir>qi>2ediflimiWs eft difFcrcmi^se A,. 
B. Simi!irerdemonftraE>fmusF,.G>H,^quatcs cftedif- 
fcrenrijs K, L> L>M> l>M, quf funt d fSmiresdiffe. 
rcntijs B, C, C,D, A>D; vnde quia diffcrentrV ra 
difpofirione A, B, C, D,. funtfi^railes^etiamdiffcrcn- 
ti^ in dirpofirionc 1,K, L> M> funt ffmites^ & prapte- 
rcafmul fjmpra^funtjipqtialesdifferentisEljM, vel ffa** 
flioniH : AfqmcolligcndodifFerentia? indifpofitionel^ 
K,L,^'>runr cqu:i!cs fraaionibus E, F, G>fimuf fum- 
ptis . Lrgo ff a dioncs E, F, G, fimul fumpte funt equa* 
IcsH. Qiiod, &c. ^ 

Theor-8. ProponS. 

F nitatis denommatA planis in Arithmetic^ 
dtjpofittone f(4nt advmtatem plamextre- 
morum denominatam vt numerm mtilti-^ 
ttidtms ipjartim ad vmtatem. 

Sint 
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Arithmetu^ . 



II 



A. 2. B. 



r 



I 



F J 



C.l D. 



ti. 



Rj. 0.9. 



H 
M. 



Slnt AjBjCjD, iniArichmctica difpofitione,cuius pla* 
nis dcnominatf fingulf vnitatcs fint ffadioncs E^F, 
G, & vnitas dcnominata pjano extremorum A D>fit H. 
Dico quod E, F, G, ad H, funt vc numcrus multitudinis 
EjFjG^ad vnitatem. Sit N,difFerentiafemper;eadc!n in 
djfpofitione,qu9 planis dcnoniioeiur,vt fiant fradioncs 
1,K,L,& fit O, differentia extremorum A,D, qu? plano 
denominetur, vt fiat fradio M . Igitur fadi func I.K^L, 
^qualesM. EcquiaE, F, G,&I,K, L, eofdemhabenc Pfop.7. 
denominacores , numeracor vero communis ipfarum E, 
F, G, cft vnicas,& failorum I, K, L, cft N > ergo tum fin» 
gula?,tumcoIIecla?E,F,G,ad I,K,L, vcl ad M,funtvc 
vnitas ad N . Pariter quia M, H, eundem habent deno- 
minatorem, nnmerator vero M , eft O , & ipfius H, eft 
vnitas i crgo M, ad H,eft, vt O, ad vnitatem i & ex ?quo 
in pcrturbata coIIe^tiE E, F, G, ad H, funt , vt O, ad N : 
Cum autcm A,B,C,D, fint Arithmetice difpofiti , cft O, 
difterentia extremorum ad N,difFcrentiam confequen. 
tium ita multjplcx,vt numerus multitudinis E, F, G, ad 
vnitatem • Ergo E, F, G, ad H, funt, vt numerus raulti- 
tudinis F, F, G, ad vnitatcm . Quod, &c. 

Theor. 9. Propof.p. 

VniCates denomnaUpUms ommum ntimtrO'^ 
rum ab vmtate ternA a tertiafmt pars 
tertia fingulartim a prtma . 



B 



Ordi. 
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rrop. t. 



rrop.4« 



/ 



Prop.t. 



fl 



7. 

« • fl 



9. 9* 



fl 



B. l 
C. 

D, 

OKdincnrur A ,omnes numcri ab vnitate , & B , vni- 
tatcs dcnominaia? planis A • Dico ternas B, a ter- 
tia,teriiame(repartcm fingularum a prima* Ordinen- 
tur omncs numcri C, a tcrnario , quos idcm metitur , & 
vnitatcsdcnominatffpIanisC : Et quoniam A^funt 
cni ncs numcri, ctiam inier numeros a ternario,qui cft 
icrtioloco, funtomnesCjaprmo, binismcdijs Arith- 
mcticc fcmpcr interpofitis , quos ternarius non metitur • 
Ergorcrn^ vnitatcs B,a tcrtia (denominaticplanis qua- 
tuor difpofitorum Arirhmctice a numeris C, qui funtin- 
rer numcros A, ; ad fingulas vnitates D, ( dcnominatas 
planis numcrorum C, qui eorumdem quatuor femper 
funrcxtrcmi)aprimafunt, vt idemternarius, numerus 
vidclicctmagnitudinum,qua:ternae fumuntur ad vni* 
tatcm ; Siogular autcm a prima ad fingulas B, a prima 
funr, ut unitasad 9, quadratum ternarij : hrgo ex aequo 
terna: B, a tcrtiaiuntad fingulasBjaprima^ucj.ad^. 
ncmpepais tcrtia. Quodj&c. 

Theor. 10. Propofio. 

Vnitates denommatAflanis omnium numtro* 
Yum ab vnitate, qttitema a ^jjuarta {unt 
farsquarta fingularum d prtma . 

NAm quia b nae a fccunda funt dim dis fingularutn 
a piima,b.nf a quatia funt ad fingu las a fccunda, 
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m 





'nArithmetkf i 13 
vtvnltasad 2.9/ coUigendo quarcrna?aquarta funtad 
binas a fecundajVt vnitas ad 2.& binf a fecunda funt ad 
lingulas a prima , vt vnitas ad 2. vel , vt 2. ad 3. Ergo ex 
aequo quaternae a quarta ad fingulas a prima funt vt 
vnitas ad 4. videlicet pars quarta . Quod, &c. 

Eademhuius, & prxcedentis demonftrationum me- 
thodopoflunt finguli fequentis Theoremaiis cafusdc- 
monftrarijvidelicetjVnitates denominatas planis omni- 
umnumerorum ab vnitatequinas a quinta partemeffc 
quintamfingularum aprima^renas a fextapartem fex- 
tam,feptenas a feptima partem reptimam,& ficdeinceps; 
cx quorum indudionc poftea patefiat ipfius veriras 
conclufionis; ne tamenfcrupulofum Geometram dubi- 
tare contingat, generali fuperinde faftas propofittoni 
vnica fatisfaciam demonftratione, vt infra. 

TheoMi. Propof !!• 

VnitatesdenominatA planis omniufn numero^ 
rum ab vnttate Jumpta toUdem ab vna ip- 
farum fecundum numerum ordtnts eiuf^ 
dem , [unt pars ab eodem numero denomi^ 
natajmgularum a prima . 

ORdinentur A, omnes numeri ab vnJtate, & B, vni- 
tates dcnominata? planis A^quarum F, afrumpta, 
& mter numcros A5 fiteiufdem F, numerus ordinisE, 
Dico B, fumptas ab F, fcmper totidem fccundum numc- 
rum E5 partem elTe denominatam ab E j fingularum B, a 
Drima • Ordineniur ab E,omnes numeri C>quos EjmetH 
^ tur, 



4 
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1 4 2^ou£ ^adratur^ 



A.J. 2. E.j. K.4. L.y. H.6. M.7. R8. J.9I 

• * T *^*TX W rs- TT •TT 

C 3. 6. 9. 

nir , & D 5 vnitatcs denomjnata? planis numcrorum C. 
Quoniam A, funt numcri ab vnitate, funt ctiam inter nu» 
meros A, ab E,quieftin eiufdemordinis loco, omnes 
numcri C, a primo, qui fint E, H, I, intcrpofit/s totidem 
rcmper mcdijs Arithmeticc, fecundum numerum vnitatc 
minorem E . Sint numeros E,H , interpofiti L, & nu- 
mcros H,I,totidcra intcrpofitiM,N,fccundum numc- 
tum vnitatc minoremEj CoalTumptis crgo hinc|indc 
fcmperduobus corum ,quosE,mctitur, fiunt fingulae 
difpofitiones Arithmetica? numcrorum E, K, L, H, & H, 
M,N,I,totidem fempcr, fecundum numerum vnitatc 
maiorcm E, quarii planis dcnominata? vnitatcs funt ipfac 
B,fumpt2e totidem ab F, fecundu numeru E, qua? ad fin- 
Prop.8. gulas vnitatcs D,a prima denominatas planis extrcmoru 
carudcm difpofitionum, qui funt numeri C, ita fe haber, 
vt E, numrcus multitudinis totidem fumptarum ab F, ad 
Prop,4- vnitatem ; Singul;^ autcm D, a prima ,adfingulas B,a 
primafunt, vtvnitasad quadratumE: ergo ex a?quo 
fumptflB B , ab F, fcmper totidem fecundum numerum E, 

i ad fingulas B, a prima funt, vt E , ad fuum quadraium > 

Scd E , cum fuuro quadratum mctiatur per fe ipfum , fui 

< quadrati pars cft a fe ipfo denominata . Ergo fumpta? B, 

abF,fempcrtotidemfecundum numerumE, funt pars 
ab codem E , dcnominata , fingularum B^ d prima • 
Qupd>&c. 



Thcor- 



ArithmttM» 



15 



TheoM2, Propoflu. 



Vmtates denominatjt planis omnium numt* 
rorum ah vnitate, fuwptA a prima totidem 
femper fecundum numeros proporttonis 
contmue fubdupU aJf vnitate Junt in pro- 
portione continue dupla . 



t. 



2. 



T 



4. y. 

t 



6. 



A.j 



B. 



C.i 



VNicatuin,qucedenominantur planis omnium nu* 
merorum ab vnitatc prima fit A, duarum icqucn- 
tium aggregatum B,quatuor fequentium aggregatum 
C, &deinceps totidem huiurmodt vnitatumlecundum 
numeros proportioniscontinue fubdupla? fumanturag» 
gregata^ Dico A,B,C >ert'e in propoTtionc continuc Prop.f. 
dupla» Quiabinxafecunda funt dimidia? fingularuma 
prima^B, fubduplum cft ipfius A , & eadem ratione, 
quia quaterna? a quarta funrdimidiae binaruma 
fecunda, C, fubduplum eft ipflus B , & eadcm 
femper dcmonftratione , quodlibet ag- 
gregatum fubdupfum eft pra?cc- 
dcntis. Ergo conuertendo A , 
B, C, funt in proportio- 
nccontinuedupla* 
Quodj&c» 

Thcor; 
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i 6 Nou£ ^aJratur§ 



Theor.ij* Prop.i3. 

Vmtatiifn^ dinominantur planis omniu 
mmerorum ab vmtate , qmtUhet ajfunt^ 
ptaaprtma funt Aquales numero ipfarum 
multttudtnis denomtnato per numerum 
vnttate maiorem . 

A.i. 2. j. 4. y. 6. 7. D.8. E.9. 

K 6 IZ ZO iO 4Z S€ 7S 

Slnt A ,numcri ab vnitate,&B,quotlibet vnitates 
a prima earum , qua? denominantur planis numero* 
rumA. DicoB>aggregatas afqualeseflenumeromul- 
titudinisipfarum B, denominato per(numerum vnitatc 
maiorem . Smt D, E, numcri quorum planodenomina- 
tur vltima ipParum B . Et quoniam funt difpofiti ab vni^ 
tate omncs numeri A , quorum confequentium defedlus 
funtfingula? vnitates, qu^eplaniseorumdem denomina- 
Prop.7. caffuntBjIgiturBjaggregataj funta?quales defediuiex- 
cremorum vnitatiS3& E, pcr eorumdcm planum denomi* 
nato • Eft autem D, defedus vnitatis, & E,& eorumdcra 
planus idcm E : Etgo B, funt f quales D , denominato 
perE. Sedcum numcriA, fint omnes ab vnitate,nu- 
merusE,cftmuItitudmis numerorum A, vfque adE,& 
Dj vnitateminor, quam E, numerus multitudinis ipfa- 
rum B . Ergo vnitatcs B,aggrcgatte funt ^quales nume- 
mero ipfarum multitudinis denominaco per numcrum 
voicace maiorem . Quod> &c. 



Co 



CoroIIarium • 



Vndeconflat y quodvnitatum^ quAdenomu 
nantur plams omnmmnumerorum, quot^ 
Ubet ajfumpt^ a pr$ma fant minores vni- 
tate. 

Problemaprimum. Propof. 14^ 

Data proportioneminorisinAqualitatisp alte'- 
ram tnuentre matorem data^ quA fitnu^ 
meri adnumerum vnitate matorem . 

E.8 F.9. 

Slt proportio data minoris inf qualitatis A, ad B . Op- 
portcc alteram inuenirc maiorcm propoi tionc A,ad 

B, qua? fit numcri ad numcrum vnitate maiorem . Sic 

C, cxccflTus B, A, & D, maxima magnitudo , quam C, 
mctiturinB: conttat D, nonc(rca?qualem Ai aliasC, 
mctireturetiam A,& mctitur feiprum ; crgometiretur 
compofitum cx C, A, videlicet B,& non cflet D, maxi- 
ma magnitudo,quam C, mctitur in B: conftat ctiam D, 
non efle minorem A ; qma fequerecur idem , vel maius 
abfurdum ; ergo D, maior cft A; & D , ad C , maiorcm^ 
habet proportionem A, ad C. Sit E, numerus, pcr 
quem C> mctitur Dj& au<5lus vnitate fiat F,- crgo D, 

C ad 



1 8 Noua ^Adrature 

ad C, eft.vt E, ad vnitatem i ergo E, ad vnitatem maio. 
rem habet proportionem A , ad C ; & componcndo E , 
ad F, maiorem habct proportionem A ,ad B;& eft 
niamerusF, vnitatemaior,quamE. Quod facere op- 
porcbat . 

Axioma Primum. 

Qj4ando infintu magnittidwts infiniu fhnf 
extenficnis , poJSttnt in aliqua multttHdmt 
jHmi^ ut /uperent qmmlthet propofitam 
) extenfiomm . 

Theor. 14. Propof 

Q^ando in ordine magnitudinum in infini- 
fum dtfpofitarum, quotltbet ajjumpta a 
prima [unt minores vna eadem propofita 
! magmtudtne generis etufdemy omnes a prt - 

m% tn infinttum dijpofitA, ^ ^^6g^t& 
[unt extenfionts fintt^, 

A . — . D 

Slnt in cxrcnfione A, dUpoGtx fiiinfinirum>& aggrc- 
gar^e magnitud/iKS, quarum quocljbet aflbmprar i 

pri- 



Aruhtnettea l ip 

prlmafintminoresD.gencriseiufdem. Dico extenfio- 
nem AjCfTefinitam: alias crit infinita ,& fijmpta; in ali- 
quamuititudincmagnitudmcs dirpofita? in A, d prima 
fuperabunt quamlibct propofitara cxtcnfioncm D,con. 
trahipothcfim : noneft igitur A,cxtenfioni$mfinit», 
lcdfinit*. Quod,&c. 

Corollarium . 

CoUigitur ex his quod vnitates denominatA coro».- 
flanis ommutn numeromm ahvnitate m 
injimtumdtjpofitjt, ^a^regatA [unt ex' 
tenftontsfinttA, 

DEFINITIO X. 

Magnitudines dicuntur implere propofitam 
txtenfionem , (juando exi/ientes tnfimta 
/t*nt extendoms mworts propoftta } vel 
quando exfflentesfinitXytta funtmtnores 
propo/ita, vtvna alta magnitudtne adtc^ 
£la tn earumdem ordtne conttnu *to proxi» 
fna yfiant extenfioms matorts propofita , 

Axioma Sccundum . 

Quando tnfinttA magnitudtnes fimtA funt ex - 
tetjfioms, (^finguU magmtudtntsexdem 

C 2 in 
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20 NotS£ ^ddrmr£ 

tn inpnitum conapiuntur in ma , 0* alte^ 
raextenfionedifponi^ Cfa^gregan^con^ 
gruit vna extenjio alteri . 

Theor.i5. Propof.i5. 

Quando magnitttdines a prima dijpofts in 
infimtum , ^^g^^^^f^ f^^f extenfionis 
fimtd yfunt tn altqua multitudme a primay 
tmplent propofitam extenfionem ma^ 
toremqmdem prmay mnorem tamenex^ 
tenfione omnmm^ 



B 



Slt A> cxtenfio finica niagnitudinttm , qu? 3 pf>ma 
difpofitce in infinitura5& in ea funt aggregat^y& fit 
propofita cxtcnfio B,maicr quidem prima difpoficarum 
joAjminor r;>.menipra extenfioneA,&exmagnitudini-. 
bus in A, difpoficis airumpra? a priraa & codcmordine 
difpcfita? inC, impleantB. Dico, quod afTumptcein 
in C,funtin a>liqua multicudinc : alias affumpta: in C > 
quaeimplent B^ funt infinitae; igicur in extcnfioncB, 
funt difpofita: eodem ordine in infinitum , & aggrcgata* 
magnitudincs,qua? pariter in extenfione A ; & funt am- 
bo A, B, cxtcnfiones finitx ; congruit crgo B, extenfio- 
ni A,minormaiori; quodeftabfurdum* Ergo alTum* 
prx in C, quse impknt B^non funt infinitae,fedin aliqua 
rottUicudinc. Qjjodj&c* 

Thcor. 
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Theorii5. Propof.i/- 

Vmtates demminatA pUms ommumnumi- 
rorum abvnitate tn infimtnm di[fo[itat 
^ ^a^^i^*^ [^^^ ^^«^/« vnitatt • 

A B C 

D E 

Slnt in A,dirpofit« in infinitam, & aggregataf vnita* 
tesdenominatae planisomnium numerorumab v- 
nitate . Dico A , aequalem effe v nitati ; alias eric A, ma- 
ior.vel minor vnuate. Sitmaior,igicur inaliquamulci- Prop.i^- 
tudinefumptrea prima vnicates in AydirpoCcae implent 
vnitatem. Sit huiufinodi multitudinini& numerus B,. 
quladieaavnitacefiatC; ergo aliquot vnicaces inA,,De£ io» 
difpofitse fumpt? in multitudine numeri C/unt maiores 
vnitatcquodeft abfiirdum. Non eft igiturA, maior coroi 
vnitate/Sitminor, &daca proporcione minoris m»- 
qualicacisA^ad vnicacemjinu^niacuralteraraaiorjqua! ^ ^ 
fic numeri D, ad E> vnicace maiorem j & aliquot ynita- 
tes in A, difpoficas fumantur a prima in multitudine nu» 
meri Diquce cumfinc aequales numero Djdenominaco. pjop.,,; 
perE, habebunt advnicacem eamdem proporcionem , 
quam Dy ad E , maiorem videlicct y quam A , ad vnita^ 
icra ; Ergo aliquot v nitates in A, difpofitje funt maiores 
oranibus in inffnicum di(pofitis , pars toto 5 quod 
cftabfurdumi. Non igiturA , minorcft 
vnitate^ fed neque maior. Erga 
A> a^qualis eft unitati.. 
Quod^ 

Anter; 



22 



Aliter. 



Prop. f . 



Q Via binaf vnitaram diTpofitarutn in A , a fecunda 
^ func dimidia? fingularum a prinia; colligcndo, om- 
nes a fccunda fiint dimidi^e omnmm a prima; & diuiden» 
Prop.i^. do, omnesa fecunda funt a^qualesprima^icftaufcm pri- 
ma dimidium vnitatisi Ergo omnesa prima funt a?qua^ 
Jesvnitati. Quod,&c. 

Alitcr cadctn Mcthodo . 

p O^'^ difpofitarum in A, tcrnie i tcrtia funt par$ ter* 
^ tia fingularumaprimaicollfgendojomnesatertia 
funt pars tcrtia omnium a prima,* & diuidendo , omnes a 

Prop. rj, tcrtiafuntdimidia?duarumpra?cedcntium; funrauteni 
' dua? pra?cedentes a?quales i.dtnominaro per 5: igitur 
omnesa tertia funt ^equales vnitari denominat^eperg. 
Ergo colligendo, omncs difpofita? in A, funt ^quales 
dcnominato pci 3. vidclicct vnitaci. Quod, &c. 

Theor. /7. Pfop, 18. 

VnttAtum denomlnatarum planUomnm nu» 
nerorum ab vnitatet qHAlthet ajjampta , 
Jumma fuccedentium in tnfimtum^ ^ 
(umma prxcedentfum , ^ afHmptx funt 
conttnue proportionates , vt vmtas adnu- 
merum ordtmsajfumpta, 

Vni- 



%Atithmttlq l 



^3 



C A.,V B ^ 

VNiratum denommnrartim pfanis omnium nume- 
rorumab vnirate fit A ^ cjuf libcr affumpta, cuius 
ordinisnumcrusD» SitqucB , (umraa fuccedentium in 
infinirum, & C, fumma praecedcnrium , & afTumpta? A . 
Dico A, BjCyCfFe continueprogprrionalesjvr vn tas ad 

D. Sit E,numerus vnitate maior Drquia D^ eftnu- 
merusordinis A, eft eriamnumerusmultjtud^nisaggre- 
gatarum in C; igitur C, cfta^qualisD, dcmominaroper Prop. 15. 
E>aggregatum vcrocxC, B, eft a?quale vnirati v ergo ^^op..i7^ 
Cad aggrcgatum cx C, B, eft vt D, d^nominatus per 

E, ad vn:carem, videliccr vtD ^adEj&diuidendo^C, 
ad B5 eft vt D, ad vnitatem v quapropter C, adB, eft^ vt 
Dj dcnominacuspxr E, ad vnitatcm paritcr denomina- 
ramperE; ergoB, a^qualiscft vnitari denominara? per 

Quia etiam DyCft numerusordinisA v & E, inter 
omnesnumerosipfi D^proxjmusvnitatc maiorijconftat^ 
quod A5 eft vnitas denominara plano D E ; fcd vniras 
dcnominata pcr Ejad vnitatcmdenominatam planoD 
t, eftvt planum D EjadE; veI(diuidendoper E,) \% 
D,ad vnitatcm ; crgoB, adA, eft vtD, ad vniracem» 
Sunt crgocontinue proportionalcs C,B, A , vt Dj ad 
vnitaiem ; & conuerrendo , A, B, C, funt continue pto^ 
poitionales vtvnicasadD. Quodi&c 

Theor. Prop.ip- 

FaBIs dmbus Anthmeticis difpcfitiani^s: 
mm^ ah vmtate y olteraah afHmpta nu^ 

i 



mtrOt eorttmvidelicet numerorttm » qmi 
afum^tiss metitur per pngHlos in prtmd 
dtlfofitos ; vnitates denomtnat^ pU nts om» 
nium numerorum prim^ , ad vnitates de^ 
nominataspUnisomnium numerorum al- 
terius difpoftttonis ordtms etufdem, tt4 fe 
haffent ^vt aj]umpt$ numtrt quadratusad 
ntnitatem^ 



A. t. 




3- 






D. 


* 
r 






T 

rv 


C.2. 




6. 




lo. 




TS 




• 





7; 9. 

L. iS. 22« 



Slt difpofitio Arithmetica nutnerorum A, ab vnitatc; 
& B, numerus afTumptus a quo fit difpofitio nu- 
iiicrorumC,quosB,mctiturpcr numcros Ar, eiufdcm 
ordinis; vnitaies autcm denominata? planis numcro* 
rum A, & C, fint D, & E 5 & numeri B , quadratus F. 
DicoD, ad E, ordinis ciufdcm effe , vc F , ad vniiatem ♦ 
Quia B, metitur numcros C, per A , ciu fdem ordinis , vt 
funt numeri A,ad vnitatem , ita C , emfdcm ordinisad 
B i & funt numeri A , & C , ordinis eiufdem homologi 
vnitatis,&B;&cademratione, vtvnitas ad numeros 
A,itaB,adC,ordinis eiufdemi ergo exa?quo numeri 
Ajintcrfc funt vtC,eorumdcm ordinum inter fc; & 
plani eorumdem ordinum numeris A, &C,contenti^ 
funtfimilcsicrgo denominatores D.ad eiufdcm ordi! 
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tArtthmettcf 25 
nis dcnominatores E , funt fimilcs ; & duplicataro pro- 
portionem habcnt hymologorum latcrum vnitatis , ad 
Bi videlicet eamdem, quam vnitas ad F ; Ergo D, ad E, 
ordtnis eiufdcm funt rcciprocc , vt F , ad unitatcm. 
Quod,&c. 

Theor.ip. Prop. 20. 

Fa^fS duahus Arithmeticts dijfoptionthfis 
prima ah vmtate, fecunda vero ah ajfum • 
fto in prima, eorum^ cfuos ajjumptus meti- 
tur per fingulosprtmji) Omnesnumtrtfe' 
cunda funt mprtma, tottdem femper tnter' 
ie&is, quot vmtatum eji afumptus vna 
dempta» 



A.i 
D. y. 



3.B.y. 



E. 4. 12. 20, 



7. 

28. 



9- 
45- 



II. 

55- 



13. 

65' 



36. 44. 5-2. 



Sltdirpofhio Arithmctica numerorum A , sh vniratc; 
& inter numeros A.aniunptus B; a quo fiat difpofi- 
tioArithmeticanumcrorum, quosidcmB, tnctiturper 
fingulos A . Dico numcros D, cfTe iiuer numcros A, to- 
tidcm rcmperintcrpcfitis, quot funt vnitatcsin B, vna 
minus. SitC , cxceCus B , &vnitatis» & dirponaniur 
numcri E , qui fint cxccfuis binorum D, & A , ciiifdcm 
ordinis . Quoniam B, metitur numeros D, per A, eiuf. 

D dcm 



Eorly European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Imoges reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.318 



2 6 No(4a .^ddrdture 

dem ordfnis ; eft vnitas ad B, vt numeri A, ad D ; & df. 
uidcndo 5 eft vnitas ad C , vt numeri A , ad E i igitur E, 
funt multfpliccs numeri C ; & quia C , cxceflTus B, & v- 
niratis magaicudinum , qua? func inter numeros A , vcl 
cTqualiseft, vclmulciplcxexcefrui confequentium eo- 
rundc Aicrgo numeri Ejfunr multiplicesexceduiconfe* 
qucntium A;& funt numeri E, excelfus numcrorum D, 
A; ergonumcriD, funt inccr numeros A. Prseterea, 
quia numcri A, metiuntur numeros D , pcr B,- igicur ex- 
cefTus confcquentium A , metitur exceflTum confcquen- 
tium D^pcrB; fcd inter extremasmedi^ Arithmetice 
totidcm interponuntur,quotics exceflTus confequencium 
exceflum extremarum metitur vna minus ; Ergo numeri 
D,funtinter numeros A, totidcm fcmpcr imterpofitis 
numcris A, quot func vnitates in B, vna minus. 
Quod,&c. 

Thcor.20, Prop.2i. 

Vnitate$ denominatA planisnamerom Arith^ 
mttice dtfpofitorum ab vnitate , fumpta 
Jemper totidem ab ajjnmpta ^ qmt vmta^ 
tnm efl nu merus mter Artthmettu dtjpa^ 
fitos eiufdem ordiniscum a^ismpta^funt ad 
(ingulas a prtma , vt vmtas ad eumiem 
numerHm . 

S\ nc numeri A, Arichmctice difpofitJ ab vnitate, & B, 
vnitacesdenominacaeplanis numerorum A, qua- 

lum 



Arhhmetiu \ 27 

A. X. D. ?. y. 7. II. 

ts. * c • « • » 

p , TT rr rr •9T 

f • 9- IJ. 21. 37. 33. 

TTT TTT Tr? rTT 

rum vna C, aflumpta , & inter numeros A, fit D, ordi* 
nseiufdem. DicoB,fumptasa C, fecundum nume- 
rum D, ad fingu Jas eaidcm B , a prima efie vt vn/tas ad 
numcrum D . Difponantur Arithmetice numeri E,a D, 
quos D,metiturpcrnumerosA,&fintF, vnitatcs de- 
nominatffplanisnumcrorumE: conftat, quodomnes Prop.tc. 
numeri E , funt inter numeros A , a D , totidcm femptr 
jnterpofitis ex reliquis numeris A, quot funt vnitatcs in 
-P,vnadempta5 ergonumcrorum A.inter binos nume- 
rosconfequentcs E, fingul» fiuntarithmcticedifpofi- 
tiones numcrorum.quorumplanis denominatjp vnita- 
tcsB,funt a C.totidem femper, quot funt numeri inter- 
medij ynoampIius,vidclicet, quot funt vnitatcsin Dj 
& ad hngulas F , a prima denom/natas plano cstrcmo. rtoo » 
rum,quilunt E,fehabenr, vtnumerusmultitudinis ca- * 
rum, qus totidcm fempcr fumuntur , vidtJicct numcrus 
D, ad vmtartm : funt autcm fingula: F , a prima ad fin- Prop. 19. 
gujas B, a prima , vt vnitas ad quadratum affumpti D, 
crgo cx xquo vnitatts B , totidcm fcmptr fumptiB 
a C, iecundum numerum D, ad fintulascaf- 
dcm B , a prima funr, vt i.umtrus D,ad 
luj quadrauim, vidclicct, 
VI vnitas ad D. 
Quod,&c. 



I> 2 Theor. 



28 Nouit ^idraturf 

Theor. 21. Prop 22. 

Vmtatts denommat/t planis Arithmttice dif- 
fofitorum ab vmtateyffimptA a pnm^ fe^ 
cundnm nnmtros proportionis conttnue 
jubmn'tipltcisahvmtate , adnumtrwnfi' 
hiproximvtm tn Artthmettcadtfpoftttone , 
jmtineadem continm mttittpltct propor-^ 
tione . 

A.i. B.J. j. 7. 9- 13- ^ /7- 19- 

C r tV rr rr ryr Trr srr r^r 

D. ^ E- ; F.,V G.r"f 

Slnt A5 numeri Arithmetice dirpofiti ab vnitate, quchl 
rum B,proximus vniratii& fint Cvnitatcs dcnomi- 
nata- planis numerorum A 5 & fegregentur C , vt prima 
fit r>, & a fccunda totidem, quot funt vnitates in B, fint 
E; & alia: toties totidem fint F i & quot func F, totics to. 
tidem fecundum numerum B, finc G , & ficdeinccps: 
conftat Citafcgrcgatas eflrem D,E,F,G , vt fumptas 
fint fccundum numeros proportionis continuc fubmul- 
tiplicis ab v nirate ad B . Dico D, E, F, G, cfTe fn eadcm 
continue mulriplici proportionc numeri B,3d vnitatem. 
Prop. II. Quia B, eft fecundo loco Arithraetice dirpofitorum,fin- 
oul« Caprimi adtotidcmfemperfumptasa fccunda 
fccundum numerum B, funt vtB,ad vnitatem,- crgo 
Prop. II. ad E . eft vt B, ad vnitatem . Icem fingute m E , ad 



Arlthmetua. 29 
totidem recunclum numerum B,fumptasinF,funt vtB, 
ad vnitatem; & quot funt fingi:^je in E , toties totidem 
fecundum numerum Bjfunc in Fi ergo colligendo omnes 
EjadomncsF, funt vtB, ad vnitatcm. Similiter de- 
monftrabitur omncs F, ad omncs C, cfle vt B,ad vnita- 
tem, & fic dcinceps . Ergo D, E, F,G, funt in continue 
multiplici proportionenumeri B,ad vnitatc.Quod,&c. 

Theor.22. Prop. 23. 



Vmtates dmominatA plants Artthmettce dif- 
fofitori4m ab 'vmtate, quotltbet aggregatA 
a prtma ftsnt Aquales numero multttudi^ 
nis earumdem denominato per produ£lum 

• eiufdem^ ^ excefus dijpofittoms Arith'^ 
meticA atiHum femper vnitate . 



c. 

G. 



B. 2. 



E. 9. 



t 

TT 



D. 4- 



z 



rr cT 
K 8. 

2- Z 

TT zr 



Slntnumeri A5 difpofitiArithmeticeab vnitatejquo- 
rum cxcefibs Bj Sint ctiam C, vnitates denominatf 
planis numerorumA, a(Jumpta?a primafeojndumnu- 
merum D; & inter numeros A, poft vnitatem numeri to- 
tidemfumantur,&fumptorumfit extrcmusE; &fitF, 
cxceflus E,& vnitaiis; conftatF,adB,efrc utDjmuI- 

titudo 
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30 Nj(S£ ^dJr^-tura 

tirudo numcroruin A,poft anitatem ad ipfam vnitatcm: 
igicur D, mulciplicando B, facic F, qui au<5tus vnirarc fic 
E. DicoCscqualeseiTc D^denominatoperE. Exde« 
nominatione B, per plana numcrorum A, vfqueadE, 
fiantfraftionesG, totidem, quotfuntC. Qui3B,eft 
cxceflTus confcquentium A,& F, extremorum, & E,pla- 
Prop.7. numextremorum,videljcet vnitatis,&E, funtG,a?qua« 
les F, denominato pcr E : Sunt autem G, ad C, vt B, ad 
vnitatcmi& vtB^ad vnitatem, iracft F,adD,ueIF, 
dcnominatus pcr E, videlicet G , ad D , paritcr denomi- 
catum pcr E ; crgo G , ad C , funt ut G, ad D , denomi- 
natum per E ; ergo C, func a^qualcs D , dcnominato pcr 
E. Quod,&c. 

Theortij. Prop.24. 

Vnitates dtnominatA planis numerorum^ 
uir$t hmttice dtffofitorum ab vmtate cjuot^ 
libet aggregatA a prima funt minores vnim 
tate denommata excefu confequentium^ 
dtfpofitionis ArtthmettcA . 



B. 2. 



TT 
1.4. 



■ 

rr 
E.8. 



F.9. 



STnt C, quotiibet unitatcs denominat^ planfs nume- 
rorum arichmecice cum exceflu B , difpofitorum ab 
vmtate, fumptce multitudinc numeri D . DicoC, 
aggregatas minores efTe vnitate denominata per B . Ex 
du^auB^in D, fiacEi&F, vnicacemaior, quam Ei igi- 

tur 
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Arhhmtttc^. Ji 
furD, adFjininorem hr.btt prrportioncn^qiii^mDi 
ad E 5 & quia E, produaus eft cx B^in D^ut D, ad E,ita 
eft vnicasadB; ergoD,adF, minorem habctpropor- 
tioncjTij quam v^itas ad B i & propterea D > dcnomina- 
ttisper Fjcft minor vnitatcdcnominatapcr B : funtau- p^^jp, ^^; 
tem C, spqualcs D, dcnominato per F ; ergo C, funt mi- 
nores vnirate denominata per B . Quod^&c. 

Corollarium Primum. 

Vnde conflat prtmo loco^vmtates denomirja^ 
tas pams ntmerorum ^rithmettceatjpO" 
fitorum ab vnitate tn injinitum dtfpofttas^ 
aggregatas ejfe iinttA extenfionts . 

Corollarium Secundum. 

Fatetetiam fecundo loco^quod^vnitates deno^ 
minatA ptants numerorum Artthmettce 
dtfpofitorum ab ^vnttate funt in altqua Pfop- 
multttudtne a prtma , qu^ tfKplent quam^ 
Itbet propofftam extenfionem mtnorem ex^ 
tenfione dtfpofitarum earumdem tn infi^^ 
nitum. ^ ^ 



Probl. 



Probl. 2. Prop. 2j. 

Dataproportione minoris imqualitatis^ alte^ 
ram tntsemre matorem data, qmftt numt^ 
rif qt4em dattis ntimertis mettatttr ad nu* 
mertim vnitate matorem • 

A. 39 C. 7. B. 43. 
D. 10. E. !!• F. 14. G. ly. 

D\ta fit proportlo minoris ina?qualitatis A, ad B , & 
datus numcrus C, opportct altcram proportio- 
ncminuenircmaioremdata, quse fit numcri, qucmC, 
. metiaturadnumcrum unitatcmaiorem. Data propor- 
'* tioncminoris injjqualitatis A ,ad B,maiorinueniatur, 
quae fic numeri D, ad oumcrum E, vnitate maiorem . Si 
contigcrit mctiri D, conftat proportioncm D , ad 
qucefitamefiTe. Quod fiC,nonmccirurD, fumaturC, 
toticsjdonecfiatmaior D,& fit faftus F,cuiunitareag* 
gtcgata fiat G . Dico proportioncm F,ad G, efle qnsefi» 
tam; quoniam F, maior eft D , habct F ,ad vnitatem 
maiorcm proportionem , quam D; & componendoF, 
ad G, maiorcm, quam D, ad E ; kd D, ad H, adhuc ma* 
iorem habct , quam A, ad B ; ergo F, ad G, mulco maio- 
rcm habct , quam A , ad B : inuenta cft ergo pro- 
portio F, numer/, qucmC, meticur ad G, 
numerum vnitate maiorem , qua: cft 
maior proportione A , ad B. 
Quod faciendum erat . 



Thcor. 



Arithmetlu l 3 3 

Theor.24. Prop.25. 

Vnttates dtnominatA planis numirort^m^ 
jirtthmetice dt/pofitorum ab vnitate tn 
injinttHm dtfpojtu , aggregati, Jt^nt 
^qtsales vmtati denominatA dtfferentia 
confeqnenttam dtfpofittonis Arithmettca. 

B. 3. D. 14. E.ij. 
H — F.7. G./t 

Slnt in A, difpofita? in infinitum^&aggrcgarse vnita- 
tcs denominarae planis Arithmetice dirpofitorum 
ab vnitatc, quorum difFercntia B ; & fit C , vnitas dcno- 
minataperB . DicoA, sequalcm efieC: aliaseritA, 
maiorjvcl minorC . Sitmaior; igitur in aliqua multi- Coroll.i- 
ludine fiimptse a prima unitates dilpofiia? in A , implcnt ^^^P- 
C:fit huiufinodi multitudinis numcrusD, qui adicdia /^x. i. 
uniratefiat Ei ergoaliquot unitatcs cx difpofitis in A , i^ef. 10. 
fumpr^e a prima in multitudine numcri E , funt maiores 
C 5 quod eft abfurdum : igitur non eft A 3 maior C . Sit prop. 14. 
minor, & data proportione minor s inaequaliratis A , ad P^op. 15. 
C, inueniatur altera maior, qu.T fit numeri D , q«cm B, 
mctiarur ad E, numcrum unitatc maiorcm ; meriatur au- 
temBjipfumD^perF; igiturF,ad D, eftut unitasad 
B 5 unitas aurem ad B, eft ut C, ad vnitattm ; ergo F, ad 
D 5 cft ut C 5 ad unitatemi & D, ad E , maiorcm habec 
proportionem A, ad C i ergo ex a^quo in pcrturbata I , 
ad E, maiorcm habet proportioncm, quam A, ad vnita- 
tcm. Dcnominetur ],pcrE,utfiaclra<aioG i ergo vt 

E cft 
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34 NoU£ ^adrdtune 

cft I, ad E 5 ita G > ad unitarem ; igitur G , ad vn/tatem 
babetmaioremproportionem quam A,adeamdem vni« 
ratem; ergoG, maior eft A. Sumantur ex vnitatibus 
difpofiris in A , a prima totidem fecundum numerum F,- 
Prop.zi. ^ aflTumptarum extenfio H: conftat quod H , eft 
a^qualis F, denominatoper E, nempefradioni G5 ergo 
etiamH, maioreft A,pars toto, quod eft abfurdumt 
igjtur A, noneftminorC, fcdnequemaior. ErgoAa^ 
cftaequalisC» Quod,&c. 



Ahtcr,. 



A.i. 
E. 

C 

B. 2. 



r 



K.7. 



rr 



rr 



D.i F.3. 



H.7. 



^lt A, difpofitio Arichmetica numerorum abvnirate, 
quorum confequenrium differentia B ; & in C , fintr 
difpofirieininfinicum» & aggregar» vnicates denomi». 
, nara? planis numerorum A; & unicas denominata per 
lit D . Dico C , aequalem efle D . Sit £ , aggrcgarum 
quotliber cx difpofiris in C , a prima , quarum mulcitu- 
doF;&exF, inB, fiatG, qui audusunirare firHr 

Propv <^^^^^2C E,a:quaIemefieF,dcnominaroperH:intcrdif. 
pofiras in C,fit I,proximc fuccedens aggregaris in E i & 
K, numerusordinis eiufdem internumcros A,cuiusJ^ 

^rop. 21. iof^r vnicarcsC 2 conftatetiam^quod uniratum C,qu» 
fuccedunc ab I, fumptar fcmper totidem fccundum nu- 
mcrumK,ad fingulascafdcmaprima func utunicasad 
K j ergo coHigcndo , orones C, ab I , adomneseafdcm 
Caprimafunt ut unitasadK; ergo conucrtendo, & 
per cooucrfioncm rationis, omncs Ca^dalTumptas in E> 

fuiic 
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Jrithmeticx . 55 

I runtutK,adexcefrumK,fupervnitatem: &quoniam 

K, & I, in fuis difpofitionibus funt ordinis ciufdem ; eft 
i exceffiis K 5 fuper unitatem ad exceflfum confequentium 

l B, vt multitudo aggregatarum in E , videlicct numcrus 

F,ad unitatem;ergoexceffusK5 fuper unitatem edx* 
qualis produfto ex F, in B, videlicet numeroG;& pro- 
pterea, adie<aa hinc inde u nitate, numerus K, cft f qualis 
H; igitur C, ad E, eft ut H , ad G ; & E, ad unitacem eft 
utF.denominatusperH, adunicatem, uidelicet ut F, 
ad H ; ergo ex ^quo in perturbata C , ad unitatem eft uc 
F,adG, fed quia B,muIcipIicandoF,facitG,cft utF, 
adG,itaunitasad B; uel unitas denominataperB,ui- 
dclicet D, ad unitacem j crgo C , ad unicatcm eft ut D, 
ad camdem uuitatem, -^quales ergo funt & D. 
Quod,&c. 

Thcon 25. Prop. ly. 

V nitatum , qujt denominantur ptanis Ari* 
t hmettce dtfpofitorum^ ab vnitate.cjuotUbet 
afumpuadjuccedentes in tnfinitumfunt, 
"vt prodti£lt4S ex n^mero fKultttudtms tpfa - 
rum , ^ dtfferentia dtfpofittonis Ari^ 
thmetic^ ad vnttatem . 

Slnt A, numeri Arithmetice difpofiti ab u nitate quo- 
rum confequencium diffcrcncia B; & unitafum,qu£ 
dcnominantur planis A, finc affumpta? a prima C , coci- 
dem,quot funt unitates inDi &fuccedemesin infini» 

E 2 lum 





Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.318 



3« 



A. I- 
C. 

B. 2. 



TT 
V. 



TT 



E. 
F. 6. 



II. 



G'7' 



f 



tum intdliganturdifpofitae.&aggregatsinEj &exB, 
inD,producaturF. DicoC,ad E, elTeut F,ad unita- 

p,„ tcm. AugeaturF,unitatcutfiatG:conftatC,KC]ua. 

Pfop.' t7. Jes efTe D, denominato per G ; & C, E , fimul xquales 
cflTc unitati dcnominatf pcr B j & quia ex du 6tu B, in D, 
fit F,eft unitasad B,utD,adF5&unitasdenominata 
per B, eft jcqualis D , denominato pcr F ; proptcrea C, 
E, fimiil lunr xqualcs D, denominato per F i ergo C,ad 
C, E, fimal funt ut D, denominatus pcr G, ad D, deno- 
minatum pcr F; uel rcciproce, ut F, ad Gi & diuidendo, 
C,adE,runtutF, adunitatcm. Quod,&c 

Theor.25. Propof. 28. 

Vnitatum, qua denominantur pUnis Ari- 
thmettce dffpofitorHm ab vnitatey qmtltbet 
ajfumptA a prima ad vltimam aJjHmptO' 
rumfunt , 'Vt produBum ex numero etuf 
dem ordtniscumajjumptainter Artthme- 
ttce dtfpofitos , 0* numero mHltitadinis aj' 
fumptarum ad vnttatem . 

Slt in A , dirpofitio Arirhmetica numerorum ab uni- 
tatc ; & unitatum,quae dcnominantur planis A,finc 
quot- 
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Mthmetica. 3? 



A. 1. 3. E. jr. 7* 

B. f ^ D. rr 

C. 3. 

quotlibet afTumptx a prima B, quarum multitudo C , & 
ultimaDj&ciufdemordinis inter Arithmetice difpoli- 
tos numerusE. DicoB,ad D^elfe uc planumC E, ad 
unitatem . Intcr numeros A , fic F , proximus maior E • 
EtquoniamE,D>funceiufdcm ordinis in fuis difpofi- 
tiombus; conftac D, ^cqualem effcunicacidenominac^E 
planoE F: quoniamctiamC>c(tmuIticudoB, func ia 
ordineA,nuaieri abunicatcad E, cocidcm.& poftuni- 
tacem ad F, paricer rotidcm Arithmecice difpofici ergo 
cxcdTusF^fuperunicacem coties contincc diftcrentiam 
confequencium, quoc func uniratcs ia C ; ergo C , mul- 
tiplicandodifferenciam confcqucnciumproducic excef- 
fumF,fupervnicacemcuiquidem exccfiui adiedavni- 
tate fic numerus F ; vnde conftat B, effc aequales C 5 de* 
nominato per F ; ergo B, ad D, funt vt C , dcnominatus Prop. 15.' 
perF, ad vnicatemdenominatam perplanum EF; & 
multiplicando terminos per planum E F, v t B, ad D» ita 
fc habcc planum C E, ad unitatem . Quod, &c. 

Theor. 27. Propof. 2p. 

Vnitatfim , qu^ denominantur planis Ari- 
thmettce difpofitorum abvnttate^ qmhbet 
ajfiimptaad fticcedentes m tnjimtHm eji^ 
vt dtfferentia confeqtieDtiam ad nume^ 

ram 



3 8 Kou* ^adratarf 

rum ordims eiujdtm cum ajfum^ta mttr 

Anthmetice dtjpc/itos. 



SltlnA, difpofitio Arithmctica numcrorum abvni- 
tatc,quorum diftcrentia B ; & vnitatum,qua; dcno- 
minantur planis A, fit afTumpta C, quam fuccedentes in 
infinitum difpofitae , & aggregatje fint in D ; & ciufdcm 
ordinis cum C , fit E, inter numeros A , Dico C , ad D, 
cfCe utB,adE. Sint.qujepraeceduntD, aggregatjein 
Prop. i8. F, quarum multitudo G ; conftat C , ad F, efie ut unitas 
Prop. 17. ad planum C E ; & F, ad D, eft ut planum B G,ad uni- 
tatem i ergo ex xquo in perturbata C, ad D , eft ut pla- 
num B G, ad pianum G E ; vcl ut B, ad E . Quod,&c 



Theor. 28. Prop. 30. 

Vuarum fra^Homm minimis numeris ex^ 
prefiarum^ cumdenommatores numerato- 
rum funt Aquemultt^ltces faperparticuU'» 
res y mator efi , quA maiortbus numeris eX" 
pomtur, €5* excejfus efi jtquatts exce^ui nu^ 
meratorum denominato perplanu dtnomi» 
natorum . 



Sint 



tArtthmHici . 



H. 4. B. 7. 



C.12. D.28. 




O ^equemultiplicesCD; & adicaa fingulis unitatc 
fiantdcnominatoresF, G, xqucmultipliccs /upcrparti- 
culares numcratorum B, quibus propofit^e fradtio- 
oes in minimis numcris cxprimuntur s & fit B , maior A,. 
per cxcefTum Hj vnde fit etia D,maior C;& addita com- 
muni unirate, G 5 maior F . Dico fra<5lioncm B , pcr G, 
cxcedcrc fra dtioncm A , pcr F , numcro H, denominato 
per planum F G . Ex B , du do in C , & F, producantur 
I, & K i & cx A, in G , hat L : quia D , C , funt icque- 
tnuliiplices B, A, ut B, ad A, ita D, ad C j & idem I, qui 
fit cx B^in C, fict etiam cx A , in D i igitur A, multipli- 
plicando G,D,fJcitK,Ii &muItiplicando vniiatem 
cxceffuxn G,D, facit fe ipfum A, cxccfllim K,I: demon- 
ftrabitur eodcm modo B, ficri cxceirum L, I: ergoexcef. 
fus B, A, videlicet H, efl: etiam exceflus L, K ^ fcd excef- 
fosfraaionum B, pcr G , & A, pcr F,cft exceflusL,K, 
denominatuspIanoG F> ergo cxccfTus fraclionum B» 
pcr G , & A , per F , eft H , denominatus plano G F, 
Qupd,&c. 




J^mtatumf quA dtnominantur pUnis Arl^ 
thmetict dif^optorum ahvmtate, quotUba 



40 'bfeuic ^adraturj 

a^umpU ad fucctdentes in infinitumjuntf 
vt multtplex dijferentia in dt[pcfittone fiC' 
cundum multttudtnem afumptarum ad 
multtpltcem etujdem dtfierentta fitcundum 
MultttudtnemprAcedenttum a prima fem- 
ferau^um ^umtate. 



11 



A. I. 



B. 3. 
10. 



F.2. 
1.5. 



t 



»3- 



K.7. H.p. 



L. j. 
M.16, 



19. 
G 



SIc A, difpofitfo Arithmctica numcrorum ab vniratc^ 
quorum difFcrentia B 5 & vnitatum , qnx dcnomi- 
namur planis A , fint affumpta? C , quarum multitudo 
numerus D > & fint E, qwx pra^ceduntjquarum raultitU'» 
donumcrus Fi & qua? fequunturfinc in infinitumdif- 
pofit^, & aggrcgata? in G 5 & ex B, dudto in F, D, fi* 
ant Ij H i & I,aiidusunitatefiatK. DicoC, adC, cf. 
ie ut H, ad K . Fiat ex F, D, aggregatum L , & ex H. K, 
aqgrcgatum M : conftat L, efle multitudinem E , & C, 
fimul . Et quoniam ex B, dudo in F, D, fadi funt I, H; 
ctiam ex B, in L, fiet aggregatum ex I, H; quod auftum 
unitatceft aggrcgatumcxHjKj videlicec M: crgoM, 
cft produ (Sum cx L, in B, au (Sturo u nitate ; & propterca 
C,E,fimul srir f quales Ljdenominatopcr M; &E,f qua- 
Jis eft F,denomJnato pcr K ; ergo C , eft a^qualis exceP 
rop.io. ^^. ncmpc D , numcro denominaro pcr planum M 
Ki ergo C, ad EjCfimuI eft ut D, dencminatus per pla- 
num M K, ad L, dcnominatum per M i vcl (muluplican. 

do 



Prop. 25, 
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AYithmeuc^. 41 

do terminos pcr planum M B,) ut planufti D B , denomi. 
natum per K , ad planum B L : funt autem E , C , fimul prop. 27 
ad G, vt planum B L, ad unicatcm; ergo ex a?quo C, ad 
Gj eftuc planum B D,vel H, dcnominatuspcrK, ad 
unitatcm ; fed eft H, denominacus pcr K, ad unitatem uc 
H.adK. ErgoCadCcftucH^adK. Quod,&c 

Thconjo. Prop. 32. 

Vnitatis , qm dinominantHr planis omnium 
nHmerorum ab vnitatebwA a prtma/une 
dupU fingularum vnitatam , qm denO'^ 
minantur planis omnium impartUm ah 
unitate . 



A. i. 
c. 

B. I. 
D. 



2. 



6. 



3- 



1 



5-F 



I 



TT 



Slnt difpoficiones omnium numerorum A5& omnium 
impariumB,ab vnitate,- & vnitacum denominata- 
rum planis A, & B, finc C, & D . Dico bmas C, duplas 
efTe fingularum D , a prima . Quon»am in A , func om- 
nesimparesinceriedtis intcr binos confequenccsfingu- 
lis paribus , concipientur fingu 1? difpofitiones Arithmc- 
ticsecrium numcrorum, quorum cxtrcmi imparcs, & 
medius par; igicur fingulaplana fubexcrcmis impari- 
bus»videliccc fingula plana numerorum B, d primo func 
mcdia harmonice incer binaplana fub fingulis impari- 

F bus 



Prop.'z. 
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Prop. 



44 Nou^ ^aJrdtur^ 

bus,& intermed(o pari, videlicet inter bina plana nume-' 
rorum A, a pr/mo; ergo fingula? vnitates planis B,deno» 
minata?, vidclicet fingu!^ D, aprimafuntmediar Ari- 
thmetice intcr binas vnitates planis A^denominatas, vi- 
delicct binas C, a prima. ErgobinceC, funcdupla? 
fingularumD,aprima. Qiiod,&c. 

Theor.3L Prop.35. 

Vnttates denommatA plams omnium nume" 
rorum ah vnitate fumptjt femper tcttdtm 
aprtma [ecHndum altquem numertsm ad 
vnttates denomtnatas plants numerorum 
Artthmettce cum todem numero excefti 
dtfpofitorum ab vmtate finguUs a prtma 
Junt , "vt idem numerusad ^vnitatem. 

A I. 2. 3. 4. 5. 6. 7. 8. 9. 10. 

T}««' «liiii 

^ 5* T Tz ^csr To ^'S -i^ •5'? -OS 

C. 3- 

T>i. 4- 7, 10. 



I 

7V 



STnt difpofitiones Ajomniumnumcrorum, & B,vnf. 
tatum dcnominatarum planis A , qua? fcmpcr toti- 
dcm fumantur a prima fecundum numeru C ; fint ctiam 
difpofitiones, vna quide D,Arirhmcrica numcrorum ab 
vnitate cum cxceffu C , & altera E, vnitatum , i)ua? de- 
nominantur planis D . Dico quod B , totidcm fempcr 

apri- 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.318 



tArithmeticf . 4J 
a pnma, quot Tunt vnicates in C , ad fingufas E, funt vt 
C,ad vnitatcm. Quoniamia D,func numcriab vnita- 
te,quorum exceflus C, & in A , func oes numcri ; igicur 
oes D, fu nc inter numcros A, ab vnitacc fcmper cotidem 
jnteriediis , quot funt vnitates C , vna dempta i & pro- 
pterea m A , pofTunt concipi ab vnicate fingul^e dilpoff- 
tiones Arichmccicascotidem fcmper terminorum, quoc 
func vnicaces C, vna a iieda , quorum in extremis Jocis 
funt numeri D ; & B, fumptae femper totidem a pi ima . 
quot funt vnitates in C , func vnitates denominara? pla- 
nis numerorum , qui in fingulis huiufmodi difpofitioni- 
bus comprehenduntur ; & E , finguJa? a prima funt 
vnicacesdcnominaciEplanis excremorum earundem di- 
fpoficionum . Ergo fumpca? B , a prrma femper toci. 
dem fecundum numerum C , funt ad fingulas E , a pri* ^*^^^' 
ma, vtC, ad vnicatem.Quod,&c. 



Theor.32. Prop. 34. 

FaSisdmhus Arithmeticisdifpofitiomhs a 
dmbus numertSy quorum funt AcjuemuUi" 
pltces d/ferentia tn dtfpoftttomhus j 
tates denominatd plams numerorum 
rumdem.cum etufdem funt ordtms, in- 
ter/e rectproce funt , vt quadrati prtmo- 
rttm numerorum , 



F 2 



Sint 



44 



c. 


2. 


D. 




E. 6. 


F. 




G. 3. 


A. 


2. 




8. 


14. 




20. 


26. 


H. 




I 

TT 




I 


1 

ZFo" 




■ 

TS?o 


B. 


s- 






35-. 




JO. 




I. 




I 

75 o 




f 


T 






K. 


I. 




4. 


7- 




10. 




L. 




f 
* 






I 




TFF 



SIntA,& B,dua? Arithmetica? diTpofitionesa numerfs 
C^Djquarum difFcrcntia? fint E^Fj^equcmuhipliccs 
CDipcrnumcrumGi^^efint H, I, vnirarcs dcnomina- 
tapplanis numcrorum A,B. DicoHjad I, ciufdcm or« 
dinis cfic, vt quadrarus numeri D, ad quadratum C.Fiat 
Kj Arithmetica difpofitioab vnitatc, in qua differcnria 
Gy cuius uumcroium planis denominata? vniratesdift 
ponanrur^inL. QuoniamC, metiturfe ipfum primo 
locodifpofitumin Ajper vnitatem primo locodifpofi^ 
tam m Ki & mctitur differcntiam numcrorum A , pcr 
G, diftcrcmiam numerorum K j ergo componendo 3 C, 
Prop. 19. metituromncs A, pcromnes ciufdcm ordinis K ; ergo 
L, ad H, eiu fdcni ordinis ita fc habenr vt quadratus nu- 
mcri Cad vniratcm > & conucrtendc, H, ad ita fc ha« 
bcnt vt vnitas ad quadrarum C : eadcm mcthqdo de- 
nionftrabimus, quod L,ad I j ciufdem ordinis ita 
fc babent vt quadratus numeri D , ad vnita* 
tem i & ex iequo in pcrturbara H , ad I> 
ciufdcm ordinis ita fc habcnt vt 
quadratus numeri D>ad 
quadratum C . 
Quodj&c, 



Theor, 
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Arhhmetiu. 



45 



Theor.33* Prop.35. 

Vnitatts denominatA pUnis ArithmeticA dif^ 
pofitorum ab altquo numero.ftsmptA ab ap, 
Jumpta Jemp^r tottdem fecundum numt^ 
Yum ordtms eiufdem tnter Artthmeticc 
dtfpofitoSf ad fiimptas a prtma femper toti- 
dem jecundum primum numerum eorum- 
dim Artthmettce dtfpofitorum funt , 
idem prtmus numerus ad numerum ordi^ 
ms eiufdem cum ajfumpta^ 

B* 2. E. 

A.2. 5. 8. II. 14. 17. 20« 

2:* Ts^^^-o rr ^ft r^^ 

F. 3. 

G. 2» 8. 14. 20» 
}• 
H. 



K. 



\T2 



2« 



5- &C. 



SlntA, numeriArithmcticedifpofitia B, & fintC, 
vnirates denominata? planis numerorum A^qua- 
rumaflTumpta D, Scemfdem ordinis inrer Arichmecice 
difpofitos A,fic E. DicoCjfiimptasa D, fempcr toti- 
dem fecundum numcrum E, ad cafdemC, fumptasa 
prima totidem fcmper fccundum numeruro B , effe vt B, 

ad 



#»1 



L 
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4^ Noti^ ^adratare 

ad E: fit F, djfferencia in dilpoficione A, & a numeris B, 
Ejfianc ArithmeticxdjTpoficiooesGjH , qiurum dif- 
fercncise plana F B, F E : & vnitaces denommat^ planis 
numerorum H, fint I, K . Quia omnes numeri G,H, 
funcincer numeros a B, E, fcmpcr cotidem interieilis, 
quotfunt vnitatesin B, E,vnadcmpca; poccrunt con- 
cipi in A, fingul^e dirpofirioncs Anthmctjc^ a B, C, to* 
tidem femper numcrorum , quoc funt vnrcaccs in B , E, 
vna amphus, in quarum extrem/s rcperiuntur b;ni con- 
Frop.8. fcquentcsnumeridiipofitionum G^H: eigo vnicatcsde- 
nominat^planis huiuftnodi fingularum difpjfitionum 
Anthmeticaru ab Ejcuiufmodi lunt CJumpcf 2 D,fem* 
pcr totidem fccundum E, ad vnitaces dcn jmiratas pla- 
nocxcrcmorum rarumdcm,cuiufinndifunc fingul^ K,a 
prima func vc E, ad vnicaccm , vei vt quadrarus numeri 
Prop.54. E,adb; fingul*eaucem K,adfinguJasJ, aprimafunr, 
yt quadracus /lumeri B,ad quadramm E : ergo tx xquo 
in percurbata C, fumpr^e a D,(emper tocidcm fccundum 
E, ad fingulas I, aprimafunt, vtquadratus B,adE; 
Prop. 3. fi"g"'^ autem I,vtpote vnicaccs denominat^ planis ex- 
trcmorum difpoficionum Arichmecic;irum,qu« fingulse 
concipiunturinrernumcrosA,aB,ad vnitaces denomr. 
natasplanisconfequentium carumdcm difpofitionum, 
cuiufmodi func vnicatcsC, fumptieaprima fcmperto- 
tidem fecundum numerum B, funt vt vnicas ad B,vel vc 
B, ad fui quadratum : ergo ex xquo in perturbata 
C, fumpc^ea D , fcmper cocidcm fecundum 
Ej ad eafdem C, fumpcas a prima fcm* 
pcr totidcm fccundum B, 
funt vt B, ad E. 
Quod , &c. 



Thcor. 



Arlthmetica l 



47 



Theor.34t Propof.j^a 

V nitates denominatA planis Arithmetice dif^ 
po/Itomm fumpta d duabtis ajfumptts toti" 
dem (emper Jecundum numeros ordmum 
earumdem funt nctproce , vt ijdem nu^ 
mert. 

A. 2. E.y. 8. F. II. 14. 

SlntnumeriA, diTpofiti Arithmeticcj & B^vnitates 
denominara?planiseorumdemjquarum fint afTum. 
pta? C5 D> & eorumdcm ordinum inrcr numeros A, finc 
E^F. Dico Bjfumptasa C,femper totidcmfecundum 
numerum E, ad eafdem B, fumptas a D/empcr totidem 
fecundum numerum FjefTcvtFjad E. Quoniam B, Prop. 
fumpt^ a C, femper toridem fecundum numcrum E , ad 
eafdemB, fumprasa prima femper rotidcm fecundum 
primum numerorum A , funt vt idemprimus ad E i item Prop.jj 
ipfx B, fumptcc i prima femper totidem fecundum cum- 
dcm numerum primum ad eafdem B, fumptas a D , fcm- 
per totidem fecundu numerum F, funt vt F, ad eumdem 
primum numerorum A ; ergo ex a?quo in perturbata B, 
fumpta? a C, fempcr totidcm fecundum numerum E , ad 
eafdem BjfumptasaD, fempertotidcm fccundum nu- 
inerumF,reciprocefuntvtF,ad E. Quod,&c. 



Thcor. 



4« 



Theor.35. Propof. 37. 

Vnitates denominaUplanh Arithmetice dif~ 
fojitomm ^ [umptA Cjuotltheta primajmt 
Aquales numero muttttudmts eartimdem 
denommato perproduiium(ub eodemnu- 
fneromultitudmis, 0* primo numero , ^ 
dtgerentta in dtfpofitione femper au^um 
quadrato eiufdem prtmt numeri . 



B.2. 
A.2. 

D. 



C 3. 



£•4 
8. 



K.ii. 



H.28. F.4 



L. 14. 17, 



TT 



Slnt A, numcri Arkhmctice diTpGfiti a B , cum diffc.' 
rentia C ; & fint D^unitates denominatx planis nu* 
merorum A, quarum fumptf quotlibetapnma f^cun-i 
du m multitudincm E,fint aggrcgata: in F ; & ex E, in 
planu B C, dudio fit produdus G, qui audus quadrato 
B,fitH. Dicoquod FjCfta^qualisE^denominato per 
H . Sit I5 vltima fumptarum in F; & K, intcr numeros 
Prop. 2. A, ciu fdem ordmis, cui proximus maior L : conftat F, ad 
vnitatcmdenominatam plano BL, rehabcrevtE, ad 
vnitatem ; crgo F , cfl xqualis E , denominato per pla. 
num B L : quoniam,quot funt vnitates in E,tot funt ag. 
grcgata? in Fj toridcmque fu nt plana numcrorum A,vf- 
que ad L; nccnon totidcm funt cxceflTus rr qualcs ipfi C, 
intcr cxtrcmos L, B : crgo cxcefTus L, B, ad C, eft vt E, 

ad 
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ad vnitatcmj&proptcrca cxccfTus L^B^eft ?quahspla» 
no C E; & L, eft ccmpofitus cx p!ano C E , & nutr ero 
B ; & (maltipHcando pcr B, ) planus B L, cft compodtus 
exprodudoBjinpIanum CE,&cxquadratoBi hu- 
iufmodiautemcflcciamnumcrus Hi crgoplanus BL» 
c(t a:qua!is H : crgo F,eft ^equahs E, dcnominato pcr H. 
Quod, &c. 

Theor.35, Propof.jS* 

Vnitates denominatdplants/irtthnittice dif^ 
foftorum , quotlthet a^gregatA a prima 
funt mtnores ^nitate denomtnata flano 
fnmi numeri , dtfferentiA dtjpojittoriis 
ArithmeticA. 



B 



A.y. C. 2. D. 3. E.6. F. 50. 0.34. 



I 



f 



1 



t 



Slnt in B, fumpta? a prima fccundum numcrum 
quotlibct vnitatcs dcnominata? planis numcrorum 
Arithmetice diTpofitorum a C,cum djffiercntia D» & fiaC 
E, planumCD. Djco B ^minorcm efte vnitatcdcno- 
minata per E . Ex Ajin E^ dudo fiac F, qui audus qua- 
drato C, fit G: quia G, maior cft F, habec A, ad G, pro- 
portioncm minorcm, quam ad F H d, cum F, fir produ- 
<5lus cx A 5 in E , vt A , ad F, ita cft vnitas ad E i crgo A, 
ad Gj minorcm habet proportiontm^ quam vnitas ad E; 
& A 3 denominatus pcr G > minor cft vnitatcdcnomina- 
ta pcr E > cft autcm B , Jtqualis A , dcnominaro per G > Prop, 37. 
ergo B , minor cft vnitatedcncminata pcr E. Qucd &c. 

C Corol» 
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m 



5 o Noua ^adraiura 

Corollarium Primum. 

prop. 15. y/jde cQnjiat vmtates denominatas planis 
nimerornm Artthmetice dtjpofnorum in 
infimtum difpo/itas , a^gregatas ejfe 
finttA extenjioms . 

Corollarium Sccundum . 

prop. I*. Conjiat etiam , qmd vnttates denominat& 
planis numerorum Arithmetice dtfpofito- 
rumfitnt in aliqua multitudine a prima, 
^«4 impient quamltbet propofitam exten^ 
ftonem minortm extenfione dtfpofitarum 
earumdem in infinitum, 

Probl. 5. Prop. 3p. 

Data proportione minoris imqualitatis alte- 
^ ram inuentre maiorem data , quA ftt inter 

numeros,quorum minor fit multiplex dati, 
^ maior minorm excedat altero dat 0 . 

sit 
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tArtthmeticg . 



51 



A. 23. 

B. 29. 




C3. 
D. 7- 



r.7. 



C. 42. 
H.49. 



Slt data proportio minoris inrqualitatis AjadBi 
datiqi numcriC ,& D iopportcc inucnirealteram 
proportionem minoris ina»qaalitatis maiorem data A , 
adBjquas fic intcr nKmcros^quorumminorficmuIci- 
plex C 5 & maior minorcm cxcedac pcr D. Inueniatur Prop, 1. 
proportio maior dara A , ad B, qua? fit numeri E, quem 
dacus C , meciatur ad numcrum F , vnitatcmaiorem i & 
D j mulciplicando E , F , faciac G , H. Dico proporcio* 
nemG,adH,cflrequacfitam. Eft cnim vt EjadFjira 
C5 adH, proportio minorisin^Equalitatjs maiordata 
A , ad B i & quia C, metitur E i & E, metitur G;ergo C, 
metitur G > & conuertendo , G , eft mult iplex C : quia 
E^ad Fjeft vc G^ad HjdiuidendojEjad vnicacem 
eft vt G 5 ad exceflum H , G ; & permutando , E, ad G, 
eftjVt vniras adcxceftum H,G5rcd(cum D,mulci* 
plicando E , feceric G,) vc E , ad G, ica eft vnitas ad D; 
<?rgo vnitas ad cxce/Tum H , G , eft vt vnitas ad D 5 igi- 
tur D, cft exceftbs H , G : inuenta eft ergo proporcio 
minoris in^quaJicatis G , ad H , maior dara A , ad B, in 
quaminornumeri5sG,cftmu!tipIex datiC,& maior 
H , excedic G , per alccrum datum D. Quod facere,&c# 

Theor. 37. Prop. 40. 

Vnitates denotninat&pUnis Jrithmitice dtf- 
pofitOYum dt[pofitA tn t*?finttu, et aggregata 
fmtJiqtiaUsvmtati denominatd^ produ- 




G 



£ium 
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5 1 NoM ^adrature 

Uum numeri prtmi m Arithmetica dijp9^. 

fitione, dtfferentix conjequentium. 



B. 2. 

I — 



c. 3. 

G- 



D. i 
' H — 



Slnt rn A, difpofit^e in infinitum, & aggregat^e vni- 
tatcs dcnominata?pIanis Arithmetice difpofitoru 
aB5CumdifferentiaC;& fit D, vnitas denominati-^ 
plano BC. DicoA, cflTesequalem D»AIias erit A, ma- 
Coroll^t- ior 5 vcl minor D ; fit ovaior i igitur in aliqua multitudi- 
prop» 58. rumptf a prima vnitates difpofita? in A , implent D • 
fir hufufmodimultitudinisnumerus E,quiadieda vni- 
Dcf- 10. tatc fiat F 5 ergo aliquot vnitates A , fumptx in multi- 
Prop. 38. tudine F , funt minores D , quod efl abfurdum ; igitur 
Prop. 39. non cft A , maior D. Sit minor, & data proportione mi- 
noris inarqualitatis A ,ad D,inueniatur altera minoris 
inarqualitatis maior data, quar fit numeri G,multiplicis 
plani B C , ad numerum H, excedentem ipfum G, qua- 
dratonumeriBifitautem G,multiplexplani BC,fc^ 
cundum I; & vnicatum denominatarum in A,fumantur 
a prima totidem fecundumnumerum li & fumptarum 
Prop.57* fitaggrcgatumK; conftat K,sequalem cfTel^denomi. 
nato per H i & quoniam I, multiplicando planum B C, 
facit Giergovt vnitas adpIanumBC , ita fc habet I , 
ad G i (ed vnitas ad planum B C , eft vt D , ad v nitarS 
crgo vt I , ad G , ita ert D , ad vnitatem ; & G , ad H , 
maiorem habet proportionem, quam A , ad Di ergo ex 
apquo in perturbata I , ad H, maiorem habetproportio- 
ncm,qi]am A,ad vnitatem;fcd vt I,adH,ita eitK, 
ad vnitacem i ergoK,ad vnitatemhabet maiorem pro- 

por- 
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4! 



ArithmttM. 53 

portJonfm quam A ,ad caindcm vnitatcm ,ma?or crgo 
cft K , quam pars , quim totum, quod eft abfurdum: 
non eft ergo A , mabr D , nequc minor.Ergo A,aequa* 
lis eftipfi D.Quod,&c. 



Idem Aliter* 



B. 2. 
A. 2. 

D. ^ 



C.j. 
F. 8. 



II. 



14. 



17. 



Slnt A , numcri Arithmctice dirpofiti a B > cum diffe- 
rentia C; & D, vnitatcsdcnominara;pIanis A,in 
infinitum dirpofit3e,& aggrcgata?. Dico D , arqualcs 
efle vnitatidenom nara? plano B C . SumanturD^a t 
prima tot , quot fu nc v nitatcs in B, & afiumptas proxi- 
me fcquatur E , cuius ordinis intcr numcros A, fit F ; & 
ab Ejfumantur D.totidcm fcmpcr fecundum nume- 
rum B , ficut a prima ; & itcrum ab cadem E , fumaniur 
totidem fcmpcr fecund'om numcrum F: quiaD^fumpt^ Prop.^y. 
ab E , fecundum F , fcmpcr totidem ad eafdcm D , fum- 
ptas a prima fecundum B, fcmpcr totidem funt vt B, ad 
F ; ergo colligendo , omncs D , ab E , ad omncs D,funt 
vtB,ad F; pcr conucrfioncmrationisprima^fumpt^ 
D , a prima fccundum numcrum B , ad omnes D , a pri- 
ma funt vt exccfTus F, B , ad F; eft autcm cxccfTus F, B, 
totics multiplex cxcelTusCquot funtprima? fumpta? 
D,videlicct fccundu numerumBiquare excefliis F,B,cft 
a^qualis plano B C 5 & F , eft compofitus cx plano B C, 
& Bifumpt^ yeroprimxe D,fecundum numerumB, prop.j^. 
funt cequalcs B ,dcnominatoper produfium ex B,& 
plano BC ,au<5tum quadrato Bividelicct diuidendo 
per B 5 vnitati denominatae per planum B C, audium B , 




54 Noux J^adratur^ 

uel unitati dcnominatx pcr F ; ergo unitas denominata 
pcr F ) ad D , cft ut planum B C , ad F ; uel ut unitas de- 
nominataper F,ad unitatem denominatam planoBC: 
crgofuntitquales D,& unitas denominatapIanoB C. 
Quod , &c. 

Theor.jS* Prop.^K 

Vnitates denomhat^ plamsArithmetice dip- 
pofitorum quotUbet aJfumptA a prima ad 
fuccedentesminjimtum funt, njtplanum 
fuh numero ajp^mptarum , ^ dtjferentia 
dtfpofitioms Anthmettcjt adprtmumeiu- 
fdem dtfpofitionis numerum . 



A. 



B. 



2. 

■ V 



C. 3. 



D. 4* 



Slnt A ,unitatcsdenominata? planis Arithmetice di- 
fpofitorum a B , cura differcntia C; quarum aflum- 
ptae a prima quotlibct fccundum numerum D^fint com* 
pofitaeinE,- &reliqua?in infinitumdifpofita? fintinF, 
?rop. j. Dico E , ad F , cire ui planum C D , ad B . Sunt enim E, 
a^qualcs D, denominato pcr produdum cx D, & plano 
Prop, ip. BC,au6tumquadratoB;& A,a*quaIcsunitatidcDO- 
minatajplanoBCicrgo E,adA^funt utD,denomi- 
natus perprodudum cx D , & planuB C, audum qua- 
drato B , ad uauatem dcnominatam plano B C j & di» 

uidcn- 
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Anthmeuca. 55 

uidcndo pcr D , ut unitas dcnominata perproducttm 
cx D , & plano B C , audum quadrato B , ad unitatcm 
denominatam pcr produdum ex D , & plano B C i ui- 
delicct ut produaum ex D , & plano B C , ad feipfum 
auaum quidrato B ; & diuidendo pcr B , ut produ<aum 
ex D , in C , ad fc ipfum auftum numcro B > & diuidcn- 
dOjE^ad F,fuit utplanum D C ,ad B. Quod,&c. 

Theor.3p. Prop.42. 

Vnltatum denomirjatamm planis Arithm^ 
ttce dtffofitGrum qtdotlibet ajfumptA a pri^ 
ma advltimam ajfumptarum funtj 
planum numeri muitttudtnts afumpta^ 
rum , (fnumeri ordints eiujdem cumaf-^ 
pta tnter Arithmttice dtfpojitosadeorum^ 
dem prtmum • 

C. 2. 5. 8. II. F. 14. G. 17. D. 3. 
^ To fV ttt E»yfr A.j» 

Slnt fecundum numerum A , totidem in B , difpofita? 
unicatcs dcnominara? planis numcrorum Arirhme- 
ticc dtfpofitoruma Ccum diffcrcntia D , quarumaf^ 
fumptarum ultima E ; & eiufdem ordinis intcr Arithme- 
tice difpoficos fit F , quem fequatur G . Dico B, ad E , 
fehaberc utplanum AF^adC.QuoniamBjfuntasqua* Prop.37. 
Ics Ajdenominatopcr produdumexAa&pIanoC Dj 
auaumquadratoC> & E >cftuniiasdcnominata pla- prop.37, 

no 
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5 ^ 'Nou£ ^ddratHYf 

noF G iprodu<aum aucem ex A, & planoC Djau^lum 
quadrato C, eft planum C G i crgo B , ad E, funt ut A, 
dcnominatus plano CG,ad unitatem denominatam 
plano F G; & mulciplicando per G, ur, A denominatus 
per C , ad uninarem denominaram pcr F j & diuidendo 
pcrA , ut unicas denominaca per C , ad unicatem deno- 
minaram per planum A F j uidelicec ut planum A F , ad 
C. Quod,&c. 

Theor.40. Propof. 45. 

Vnltatum^ quA denominantur plams Ari-^ 
thmettce dtjpoptorum , quAltbet aJjHmpta 
adfuccedintesin infimtume/i, vt dtfferen^ 
tia ad numerum ordtnts afumptA inttr 
Arithmettce dtfpofttos . 



A. 2. 
F. 



. 8. 

1 T 

ToT rr 



II. 



D.I4. 

c ■ 



B. 

•G. y. 



VNitatum , (\\xx denominantur planis Arithmcticc 
difpofitorum ab A , cum difFerentia B , fic aflTum- 
pta C , cuius ordinis inter Arithmetice difpofitos numc- 
rus D i & fuccedentcs ipfi C, fint difpoficsc in infinicum, 
& aggregac^s in Ej qua? uero pr^eccdunt una cum eadem 
affumpca finc compoficse in F , quarum mulcirudo G.Di- 
Prop.4i. coC,adE,fe habcreutiB,ad D. Quoniam C , adF, 
^op, 41. eft ut A,ad planum G Di & F, ad E,funt ut planum GB, 
ad Aicrgo ex a?quo in percurbaca C,3d E,eft uc pianu G 
B,ad plan& G D;& diuidCdo per G,ut B,ad D.Quod,&c. 

Theor. 
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Arlthmetica, 



57 



Theor.41, Prop.44. 



Duarum fra£iionum , cum denominatores 
eodem nptmero excedmt aquemultiplices 
numeratorum, maior efl^ quA maioril>us 
numeris exprimitur, excejjus e(l fra- 
dto , in qua produ^um eiu/dem numeri 
Cf dtfferentianumeratorum denominatur 
plano denominatorum» 

L.j. K.2. 

A B 

C.54. E.4. D.16. 

G.30. H.12. 

Slnt dux fraaiones A,B,quarum denonoinatores 
C , D , fuperant eodem numero E, numeros G, H, 
aquemultiplices numcratorum I , K;& I,excedat K, per 
Lj ergo G , exccdit H i & adicfto E , communi , etiam 
C , excedit D.Dico A, maiorem efTe B. Quia G, H , funt 
aquemultiplices I . K i ergo I , ad G , cft vt K , ad H j & 
qu^ G , major eft H , maiorem habet proportionem G> 
ad b , quatn H, ad E i & componcndo , G , ad C , quam 
H , ad D j & ex a:quo I , ad C, quam K, ad D i ergofra- 
aioA,maior cftB. Dico prasterea cxcefTum effe pla. 
num L E , denominatum plano C D . Quoniam I , ad 
K , cft vt G , ad Hi planum I H, plano K G, eft a-quale: 
& quoniam E , eft exccfliis D H j planum I E, cft excef- 

H fus 
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58 



fus planorum I D , I H, vcl I D, K G : & cadcm rationc 
plaoum Kt, eft cxcefTuspIanorum KC, HG; ergo 
idem cftexcefiustum planorum ID, KC,tum ctiam 
planorum I E , K E ; cum autem L , fit exccfllis I , K j 
crgo L E 5 eft exce0us planorum I KE ; vidclicct ex* 
cefltis planorum I D , K C 5 fed exceftus A, B, eft a?qua* 
liscxccflTui planoruml D, KC, denominacoper pla- 
num D C ; crgo exccfllis A , B, eft planum L E, deno. 
rainatum plano D C , Quod, &c. 

Theor.42. Prop45. 

Vnitatum, qm denominantur pUnis dtfpofu 
torum Artthmettce, cjuctltbet afumpt^ ad 
Juccedentes in tnfimtum funt , vt multt- 
plex dtjjerentiA in Artthmetica dt/pofittone 
Jecundum multttudtnem a^umptarum ad 
multtpltcem etufdem dtfferentia Jecundum 
multttudtnem prdcedenttum auiSum pri^ 
Mo etujdem dtjpoftttonts numero . 



B. 4. 

G. 2. 
■ t 

J. 10. 



C. j. 



D. 3. 
K. 15. 



Q. 70. 
M. 5. N. 116. 

L. 14- 



Int A^aflTumpta? vnitates denominata? planis numc- 
\ rorum Arithmetice dilpoficorum a B, cum diftcrcn- 

tia 
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Prop. 
Prop. 



44t 



tArithmetic^ . 5 9 

t?a C i & multitudo A , fic D i & lint E , infinitx fuccc- 
dentes ipfis A,- & Fj praecedentes , quarum multitudo 
Ci&exduauC,in G.D,fiaiu l,K>&I,audus B, 
licL. DicoA,adE,fchabcrevcK,adL. FiacM,ag. 
gregatum numerorum G , D ; & N , produdum B C iVt, 
au(2um quadrato B . Conftac F , A , fimul ^equales effc Prop.57, 
M , dcnominaco per N : ducacur eciam B , in L , & fiac 
Q: quia L , eft compoficus ex B, I; videlicec ex B, & pla- 
noG Ci eciamQ, compoficuse(texprodud^oBCG,& 
cx quadraco B : conftac pariter F, a?quales eifc G, dcno 
minacoper Q^& A, exceffui didarum fraftionum, vide- 
hcec produ(fto fub D,& quadraroB, denominaco per 
planum QJsIi ergo A, ad F, A, fimul func vc produdum 
cx D , & quadraco B , denominatum per Q N , ad M , 
denominatum per N i & multiplicando per N C , vt pro- 
du (ftu ex plano D C , & quadrato B , denominatum per 
Q, ad planum M C 5 func autem F , A , fimul ad E, vc M ^^^P- 
C , ad B , ergo ex xquo A, ad E, func vc produdum ex 
plano DC , & quadrato B, denominatum per Q , ad B ; 
& diuidendopcr B,vt produdum DCB,denominatu 
perQ^,advnitacem; videlicec vcprodudu DCB, 
ad Q; cft autem K , a?qualis plano DC; & Q , 
a^quahsplanoBL; crgc A,ad £, funt 
vt produdum K B , ad produ* 
£tum B L; & diuidendo 
perB,viK,adL, 
Quod,&c. 



Fim Libri Primi. 



H 2 



NO. 
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N O V ^ 

QVADRATVRiE 

ARITHMETIC^. 

S E V 

De Additionc Fra£iionum 

LIBER S ECV N DVS, 

In quode Fradionibus agitur , quas deno- 
minant numeri folidi. Demonftrantur 
Additiones in propofitionibus 45 13.10. 
Quadraturae vero in 8. 15. 2-}. 2,7. 



Theorcmai. Propofitioi. j 

Si quatuor magmttidineshwA fea^^naliterex- 
cejferint,planum[ub matorthus excedtt pla- 
mm fub mtnoribus plano fub eodem exctjfi4, 
<*gg^tgato maxmA , 0* mimm& . 

Slt E , cxceiTus A , B , squalis cxceflui C , D . Dico 
exceflum planorum A C , B D , squalcm efl^c pla- 
no fub E , & aggregato A , D • Qupniam E , eft cxccfliis 

C 3 D * 



1 
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Arithmetiu . 



61 



3* A. y. B. 2. C 7* 4* 

CjDipIanumE A,efl: exceflus planorum CA,DA: 
& quoniam E , cft exceflus A, B > pla num E D, eft exceA 
Jus plaaorum DA, DB^ ergo colligendoplana EA, ED» 
fimulfuntfqualiaexceflibus planorum CA,DA, DA, 
DB ; videlicer vni exce/Tui planorum C A , B D v plana 
vcro E A , E D, funr «qualia plano fub E , & aggregaro 
A, Dsergo cxccflus planorum C A^BD^.eft ^qualis 
pIanarubE,&aggregatoA,D. Qiiod,&c* 

Theon 2. Prop. 2. 

Numerorum Arithmetice difpoptorum 
greg<itum efidtjHale dtmtdio ptanifnb mHl- 
tttudine^ ^ aggregato extremorum. 
A. 2. 5. 8. II. 14. B-17. C.4. D.2. 

Slnt numeri Arirhmeticc dirpofitr, quorum primus A, 
vltimus B , & multitudo C . Dico agsregarosaequa- 
les cfl^e dimidrio plani fub C , & aggrcgaro^A , B . Sit pri- 
mo C 5 par cu ius dimidium D h quoniam numeri A , B, & 
intcrmedij totidem funt,quot vniratesin Csergo bini 
totidem funt , quot vnitates in D, bini autem tum extre- 
mi A jB, tum ab extremisepq^aliter diftaates inter fc 
funra?qualcsKrgoomncsaggregarifuntadaggrcgatum 
extrcmorum A B, vt D,ad vnitatem, &omnesaggrcga- 
ti funt a^quales plano fub D, & aggregato cxtrcmo- 
rum > videlicct dimidio plani fub C , & aggregato A , B* 

Sed 



I 



€i 



A.2. jr. 8. II. Cy. D.4. E.8. 

Sed efto C , impar , & vnitatc dempta fiat D , par : quia 
cxccflusextremoruTn eftmuItipIexexceflTus confequen- 
tium pcr D 5 er^o cxcefsus ext remorum A , B , cft par; & 
duplum A , eft par > ergo aggregatum cxtremorum A, B , 
cftparjcuiusdfmidium ficE:igiturE,medius eftmter 
Arithmetice diipofitos ab A,ad ad£,bini tum^ 
cxtremi A,B , aggregati , tiim a^qualiter diftaotes ab 
cxtremis dupli fiint ^ ergo omnes aggregati prajccr E , ad 
Ejfiint vt D,ad vnitatemi& componendo omnesad 
E,funtvtC,ad vnitatem 5 ergo omnesaggregati funt 
sequales plano fub E , & C ; dimidio videlicet plani fub 
aggregatoA,B,&C. Quod^&c. 

Thcor.3, Prop.3. 

J)ffpofitis tA^ithmetice quotcmque rjume^- 
ris, dtjfcrentta fUnorumfub ^rtmis^ ^ 
vltimts ad aggregatum omntum prater 
frimum, vlttmum [unt^ ^tduplum 
ixcejfus ad vnitatem . 



A.2. B.J. 8. II. 14. 

F.18. 



17. C.20. D. 23. 
C6. Ii< 3* 



NVmerorum Arithmetice difpofitorum duo prlmi 
fint A,B,duo vlcimiC,D,& confequcntium 
cxccfius E . Dico djffacntiam planorum DC , AB, efsc 

ad 
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Arithmetic^. 6$ 

ad omnfum aggregatum pr^eter A , D , vt duplus E , ad 
vnitarem. Quonia funt ^quales excedusD, C, B,A, 
vicifl^nctia funrcTqualesexceflTusD^B, C>A,-fit F, 
exce/Tus D , B , vel C , A ; ergo exceffus planorum D C , Prop. 
AB,ertp!anumfubI,&aggregatoA,D, vel B,C: fic 
G5 multitudoomnium pra?tcr A , D, cuius dimidium H; 
ergo aggregatum omnium pra?rer A , D , e(t planum fub Prop, 
H , & aggregaro B , C ; & eft planum fub F , & aggrcga- 
to B 5 C 5 ad planum fub H , & aggrcgato B , C , vr F,ad 
H : 6c quoniam F , cotics continet E , quot G , vnitates ; 
crgoF,adG,cft vt E,ad vnjtatem,-cft autcmG.adHj 
dup/us j vidciicct vt duplus E , ad E j crgo ex srquo m 
perrurbaraF,adH,trt vtduplus E,ad vniratemjergo 
exccdus planorum r>) C , A B , ad aggregarum omnium 
pra:ter A , D , cft vt duplus E , ad vnitarem , Quod , &c. 

Th eor.4, Propof^. 

T^ffpofids Arithmetice quotcmcjue numeris^ 
'vnitates denommatA Joltdfs eorumde con- 
fequentmm funt dcjuales aggregato ex tn- 
termedijs difpojitts denominato per planO' 
planum ex btms extremts, 

Slnt vmtates quotcunquc A, denominatft' folidis con- 
/cquentium Arithmccicequomodolibet difpofiroiu. 
Dico A,;rquales efTeaggrcgato eorumdem djfpofitoium 
prsetcr extremos dcnominato pcr planoplanum bino- 
rum extremorum . Sint B , totidcm excefius altcrnorum 
in eadem difpofitionc ijfdem folidis denominati: & quia 

con< 



y. ?• 9- 
« « ■ « 

1-TT rTT 'nMTT 

i*T riT Tsn 

conrcqucntiura Anthmeticc difpofitorum cxccflusrunc 
«qualcs ; ctiam alternorum cxccflus «quales interfc^ 
funt; &fingulidupli funtadexccflumconfequcntiumi 
ergo finguteB,adfingulasA,funt vt duplum cxccffus 
confcquentium ad vnitatem; &colIigendoomncsB,ad 
omncs A, funt vt duplum cxcefTus confcquentium ad 
P/op.^i- vnitatcm i vidclicct , vt cxccffus planorum fub binis 
extrcmis ad aggregatum omnium difpofitorum pra^tcr 
extrcmos i & diuidcndo pcr planoplanum ex binis cxtrc- 
mis , vt cxceffus planorum fub binis cxtremis eorumde 
planoplano dcnominatus ad aggregatum omnium pr^- 
tcr cxtremos pariter denominatum : funt autem omncs 
B,«qualcs cxcclfui planorum fub binis extremis corum- 
dem planoplano denominatoiergoomnes A/unt a?qua- 
les aggregato oronium praetcr cxtrcmos denominato 
I perplanoplaniam binorumcxtrcmorum, Quod,&c., 

Theor. 5. Propof. 5. 

Vnitatumi quA denominantur folidis omniu 
con[eqmntmm ab 'vnttate^quotUheta pri- 
ma junt Aquales frodu^o numerimultttu- 
dimstpfarum tn numerum ternario maio^ 
, \ remydemmtnaioperquadruplumeittfdtm 

1'''^^' frodu^t^additofetrferS. 




A. X. 2. E. 3. D. 4. C. F. 6. 
G.18. 1.80. K.|S L.9. M.40. 

STnt A 5 numeri confccjucntes ab vnitate , & B , vnita- 
tcsdenpminata? folidis confcqucntiwm A 5 & numc* 
rus multitudinis B , fit E > quucrnario au^lus fiat F > & 
produvtum cx E , in F, fit Gi cuius quadruplum auflum 
numcro 8. fit I i & cx dcnominationc G y per I , fiat fra- 
dio K . Dico 5 quod aggrcgatum omnium B , cft a:qua- 
lc K . Numcrorum A, fint D, C ^ duo, qui fequuntur E: 
quoniam numeri A , tcrni denominant fingulas B ; crgo 
Biultitudo numcrorum A, qui dcnom/nant B,binario 
ilipcrat multitudincm B^ vidcliccc numcrum Ei cftautcm 
C y qui binario cxccdii E crgo C , eft multitudo numc» 
rorum A , qui dcnominant B ^ & funt in A, omnes nume- 
ri ab vnitate ; crgo difpofitorum in A , vfque ad C , funt 
vltimi C, D; primi vnitas, & 2? & extrcmi vniras, & C : 
fit M ,pIanoplanum fub D,C, 2. & vnitatc ; & L, fit ag- 
grcgatum reliquorum,praetcrvnitatcm5& C,- crgoBjp^^p^; 
funt (^quales L, dcnominato per M : & quia C , binario, 
& F , ternario cxccdunt E crgo F , cxcedit C, vnitate;& 
F,ajqualiseft C5& vnitatiwcl D,& binarioj crgo planu prop.i. 
E F, vidclicet numerus G , duplus eft L : itcm cxcefTus prop.5, 
plani D C, fuper binarium (planum videlicct vnitatis, & 
binarij) duplus eft eiufdcm L > crgo G, eft cxccfliis plani 
DC, fuper binariu; & planu DC, cxccdit G,per binarifij 
& quadruplu DC , cxccd t qiiadruplu G, pct 8; cft aute 
I,quicpce'edi^qu?druplutiiG ,|)er;8: $rgo l, cft quadru- 
plum plani D C , vcl duplum planoplani fub D,C, 2.& 
vnitate : crgol, eft duplum M; & GjadL, cft vt ad M. 
& pcrmutando, G, ad I, eft vt L^ad M 5 crgo L,deiiomit • • 
naxus per M, videlicct aggrcgatum omn/um B, cft a?cjua. 
icG,dcnorainatoper I, vidclicct fi-adtioni K.Quod,&c. 

I Thcor. 



Theori5. Propof5, 

VmtatHm^ciUA ienofmnantur folidis omnium 
confequenttum ab vmtate > c^mtltbtt af- 
fumptAaprima juntmmores quarta farte 
vnitatis . 



I. 
C. 



3. D.4. 



j". 6.B.7. 
t 

T5» 



A. 

E. II2.F.I20. 



Slnt C,quotIif>ct rmcatcs denommatj foridis ornmutn 
cofcquentium ab vaitate fumptar m mulcicudme nu« 
meri D» Dico C, aggrcgatas minorcseflfcquarca parce 
vnitatis . Fiac B ^tcrnarfo maior D » 5c planum B D > fic 
A y cuius qvadruplus E i qni aa^s numero &(it F ; ergo 
A > ad F > minorcm babet proportioncm » quam ad E » & 
cft A» adE, vcvnicas ad4.ergoA»ad Frminorcmha* 
ber, quam voicasad4»& Aydcnomiaacuspcr F^cftmw 
pfop.5. nor quarra parce vimacisf funtaucc C»«ggregacar arqua^ 
lcs A • dcnominato per F , ergo C> aggrcgacar fiint mino« 
rciquarcapartcvQicacjs» C^od»&c 

Coroilanum Primum . 



Vnde eonfldt vnitates , <ju^ denominantur 
foUdts omninm numerornmak vnitate 
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Arithmtiiu, 57 
fpofitAsin infnitum, ^ a^rfgatAS tjjt 
pmUexttnf$on$s. 

Corollarium Secundum . 

Patet ttiam, qmd vnttates denominats Joli. Pr. 
dis ommum numerorum ab vnitate Junt 
inaliqua multttudme a frima , qua im^ 
fltnt quamlthet profofitam extenfionem 
tninorem extenfiont dtjpofitarum earum* 
demininfinitum, 

Probli. Prop.7. 

DAtis duobus numeris aliutn inutnire , qui 
non mtnorem vno dato metiatur ptr Je 
ipfum auaum altero dato . 

A. 53. M. 3. E. ly. F. 12 r A 

B. 2ia. C.221. D.9..a2i. H.tf. K.^ Ly^. 

Slnt dati A , M : opportct numetum inucnire, qui non 
rainorcmdato A, metiatur perfe.pfum audum dato 
i^* ^'"^'^"/''^"adn.pIus.&Cfumma cx qua. 
draioM,& Bi& numerj C.fumaturlatus, vel radix 

1 2 nii-.. 



Notu ^adratur^ 

A. 53. M,3. G.tf. 

B. 212. C.221. D.9t.22i. K.9. I^J^- 

quadrata D > & fic numcrus E, non minor D; a quo fub- 
trahatur M ; & rcfidui dimidium fit G» & H, fit numc- 
rusnoominorG. Dico H,metirinumerumnonmino- 
rem A , per feiplum au(ilum numero M j fiat K , aggi ega* 
tumexH,&Mi & ex duauH,inK,fiacL;ergoL,eft 
compofitus ex quadrato H ,& plano M H : & quoniam 
H5noneftrainorG5& cft duplus G,2equalisF; &F, 
audus M 5 eft E i & E , non eft minor D ; ergo duplus H, 
auiJius M, non eft minor Di & quadratum dupli H,aua;i^ 
M , non eft minus Cjeft autem quadratum dupli H>aua:i 
M , equale quadrato M , quadruplo quadrato H,& qua-» 
druplo plano MHi& funt quadruplum quadratum H5& 
quadruplus planus MH,«quaIcs quadruplo Licrgo 
quadratumdupIiH,au6tiM,eftaequaIequadratoM,& 
quadruplo Li ergo quadratum M, & quadruplus L> non 
fimc mlnores C > & ablato communt quadiato M , qua- 
druplus L , non eft minor B ; & duidendo pcr 4. numcrus 
L, non eftminor A. Inuenimus crgonumerumH, qui 
metitur L , numerum non minore A, pcr fe ipfum auiJtuin 
numeroM. Qupd,&c. 

Theor.7. Prop. 8. 

Vnitates dtnomwsU folidis omnium numt- 
rorum ah vmtate in inpmtum dtfpofita , 
Cf aggregatA funt dqnales quarta farti 
vnitatis. 

Sint 



Amhmuc^t . 69 
l — D -Te" — r G — H — 

Slnt in A , dffpoficaf in infinrium, & aggregara? vnita^ 
tes denominarce folidis omnium numerorum ab vni- 
tate, Dico A yajqualemefle J. Alias erit A, maior , vcl 
minor fitmaioriigiturin aliquamultitudinefumptaea cor. 1» 
prima vnitatesin Ajdirpofira? implcnt^. fic huiufmodi P''^?*^*» 
multitudinis numerus B, qui adieda vnitate fiat C; ergo 
aliquot vnitates in A, difpofira? fumpi^e 5 prima in multi- 
tudinenumeriCfuntmaioresi:. quod cft abfurduiNori Prop.pa» 
cftigirur A^maiori.Sftminorj&dara proportionemi- Pr.15, u 
noris in^qualitatis A,ad i ^ inueniatur alcera maipr, qu? 
fit numcri 1, quem numcrus^. metiatur pcr D,ad Ejvni- 
tatcmaiorem;& ipfius D,fitoctuplusFi& inucniatur Prop.y.i. 
numerus G , qui metiatur numerum non minorem F^per 
fe ipfum auctum tcrnario; & fumantur vnitates in A, di- 
fpofita? a prima in m,ultitudine numeri C ; & afrumptaru 
fumma ficHrconrtat H^efl^e portionem ipfius A5 & aequa. Prcp.j-a. 
lem pfodudo ex nunicto G, in fe ipfum lernario auftum 
denominatoperquadruplumeiufdcm produ6tiaddito8. 
quiaautcmprodudumex G ,in feipfumternarioaudlu 
non eftminus Fjctiam dcnominaiumper quadrupluni Pr, 44,1. 
ciufdem produdi addito S. non cft minus F,denominato 
pcr quadruplum F,addito8 j & (diuidendo vtrumquc 
numcrum fra^ftionis pcr 8.)non eft minus D,denominato 
per quadruplu D , audu vnirates crgo H , non eft minor, 
D , denominato pcr quadruplum D, au^um vnitatCi eft 
autem I , quadruplus D ; & I , audtus vnitate eft Ej ergo 
H , non eft minor D , denominato pcr E : fed quia D,ad 
I , eft v t v nitas ad 4 ; ve? ^ ad vnitatem < & I, ad E, maio- 
rem proportioncm habct , quam A , ac' J i ergo cx a?quo 
in pcrturbara D , ad E , vel D , denominatus pcr E , ad 
vnitaccm habct maiorem proportionem ^quam A; maior 

igiiur 



igitur cft D jdcnomioatus pcr E ,c}uam A ; & non cft 
minor D > dcnominato pcr E \ ergo H, eft maior A, pars, 
toto i quod eft abfurdum : non igitur A.minor eft ^ > nc* 
quc maior ; ergo A , eft xqualis ^ . Quod , &c. 

Theor. 8. PropoC p. 

Vnitatftmy quA denominantur folidis omniu 
numerorum confequenttum ah vnitate , 
quotUbet aJjumptAA prima ad Juccedentes 
tninfinitum funt,vt frodu£lumexnume- 
ro multttudinis ipfarum in fe ipfum tern^ 
rto auStum ad htnarium. 



C,5,D.io.F.48. 



v 



' Nicatum denominacarum folidis omnium numero* 
rum conrequcntium ab vnicatefint A,a(Iumptd? 
a prima in multitudinc B ; ic rcfidua? in inHnitum (int dn 
fpofitae , & aggregatae in E 5 & B , ternario aufius fit C ; 
& ex B 5 in C , fiat D . Dico A , ad E, cffe vt D, ad bina. 
Prop.M. rium- Fiat F, quadruplum D 3 audlum 8:conftat A, 
Prop.8.1. ^^quaUm efie D, denominato per F i & aggregatas A,E, 
aequales eflc vnitati dcnominata? per 4. fed quia, vt vni- 
tas ad 4. ita fehabet D , binario au£tus ad F ; vnitas de- 
nominata pcr 4 j videlicet aggregar» A, E, funt apquales 
D , binario audo dcnominato per F i crgo A , ad aggrc^ 
gatas A , E , eft vt D , dcnommaius pcr F , ad D, bina- 

rio 
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Arithmitic4t. 71 
r/o auAumdcnominaruin pcr F;&CmuItipli'candopcr 
Fi)vtD,adD, binarioaadluin;crgo diuidcndo, A, 
ad £ > cff ?t D , ad binarium . Quod , &c. 

Theor.p. Prop. lo* 

V mtatum^ qu^ denominantur foUMs omniu 
numtrorum ab vnitatt , quotlthet ajfum» 
fta aprima ad rultima ajfumptarum /untp 
Vtaggregatum ex cubonumenmultttudi^ 
ms tp(arum , & trtflo quadratt ttufdem 
ad quaternartum . 



c 

r 



f 



B. 4. 



vs 



E.y. 
C 



Slnt vnitatum , qua? dcnominantur folidis omniu nu- 
merorum ab vnirate , quotl;bct afTumpra? A , fccun- 
dum numcrum B i & vltima affumptarum fic C Dico A , 
ad Ccflfc vtaggrcgarum cxcuboB^ac rriplo quadrati 
B , ad 4. Sit D , numcrus ternario maior B ; & fint E , F , 
quiproxime fucccdunt ipfiB,inordinc omnium numc 
torum ab vnitatc : cooftat F, difpofitos cflc Anthme- 
tice, vrbmarius,&vmtasj& pcrmutando, F,& bina* 
rium cflc Arithmcticc, vt E,& vnitas>& communem 
cxcclfum cffc B 5 crgo planum F E , cxccdit planum fub p^^p 
binario , & vnitatc , plano fub B , & aggregaro cx F , & 
vnitatc i videlicet plano B D i crgo planum B D, audium 
binario cft a;qualcplanoF£:&quu B^cflmulcirudo 

ipfa< 
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7» 
A 



B.4. E. y. F.6. 



D.7- 



^ :r»r.nim Aicreo A,funt arqualcsplano BD.denomt 
.farpTrqa^Srfplu; BD,2«aum8;fed quadruplum 
BD . auaaro 8 cft quadruplum plani B D , aud. 2 ; v.de- 
hcetplani EFJcrgo A.funt a:quaIesplanoBD,deno- 
minato per quadrSpIum E F : quia ct.am B , cft numcrus 
!i;uItitudi9i?A.quarum vltiraa Ci conftat B, e/Tc ourae, 
rum ordinis C ; & binario . ac vnitatc minorem cfle nu- 
mcris , quf folidum producunt denommatorem C i crgo 
C.cft vnitas dcnominata folido fub B,& pUno EF, 
creo A , ad C , cft vt planum B D , denommatum qua- 
druplo plani E F . ad vnitatem denom.naram fol.do fub 
B ,^ plano E F ; & milltiplicando pcr p anum E b , vC 
pUnum B D , denominatum pcr 4. ad vnKa^em denomw 
SatamperBj&itcrum multiphcandoper B, vtfohdum 
fub quadrato B , & D ; videlicet aggregatum cx cubo B , 
& triplo quadrati B, denominatum per 4. ad vnitatcm;oc 
multiplicando per 4', vt aggregatua» ex cubo B, « 
triplo quadrati B , ad 4. Quod , &c. 



Thcor.io. Prop. li. 

VmtatHm , qm demntmantur folidis omniH 
mmerorum confeqmntium ab vmtate; 
qmltbet apmpta ad juccedentes in infini- 
tttmeny vt binarius ad ntimerum ordtnts 
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Arithmetica • 



73 



B- 3 D A C 

VNitatum ,qua? denominantur folidis omnitm nu- 
merorumconrcqucntiun) abvnitatc fit afllitripta i 
Aicuius ordinis nuirjerusB;& fuccedentesin irfinitum 
€• rico A , ad C , efJe vt binarius ad B . Sit D ^ aggrc 
gatum earum , qua: prarcedunt C , a prima » quarum erit 
A 5 vltima ; & numcrus multitudinis ipfarum D y idcm , 
quiordinisaflumpta?, videliceiB: ergo AjadD^eft vt^. Pr. lo 
ad compofitum ex cubo B, & iriplo quadrati B j funt Pr.p,^ 
aurcm D , ad C , vt planum ft b B > & ipfo B , tcrnario 
au^o; videlicet vr ccmpofitum cx quadrato B, & iriplo 
Bjad binarium ; & muItiplicandopcrB, vt ccmpofitum 
cx(ubo B5& triploquadrati B^ad diipltm B^ergoex 
sequo A , ad C , eft V 1 4. ad duplum B ; & diuidendo per 
a,vt2.adB. Quod^&c. 

TheoMK Prop.n. 

Vnitatumy quA demmnantur folidis omntH 
numeroYum ab ^mtate , cjuotlttet aj/um- 
pt£ non a prima ad Juccedertes tn trfni'- 
fum funt y ^t produhtiS exnumiron^u tt^ 
tudtnis tpfarum tn numeru ternartc mato* 
rem au£lusduplo plant JuieodimKun^erOy 
^ multttudtne pruedentium ^ad ptcdu- 
£lum tx numero multttudints pruedcn^ 

K tium 



74 



twm in numerum ttrnmo maiorem ati* 
iiHmbtnano. 



VNiratum,qu« dcnotninantur folidisomnium nii- 
merorum ab vnicate fint aflumptae H,non a prima 
in mu ■citudinc numcri B j quibus in infinitum fiicccdcn- 
tcs I j 3c prjfcedentes G ,in multitudine numcri A ; & 
produitus cx B,in numcrum tcrnario maiorem audus 
duplo plani BA , fit K ; fit ctiam O , tcrnario maior A , & 
pla fius AO , fit C , qui au (Sus binario fiat L . Dico H , ad 
I.elTcvtKjadL. Fiat M,aggrcgatum ex A,Bi&P, 
ternario maior M5 & planus PM, fic E; cuius quadruplus 
audlus numero S.fic F:ergoM,cft multitudoipfarutn 
Prop.s.i. G,H>&funtG,H,KquaIcs E,denominatopcr F : fiat 
cciaoi D, qaadruplus L : quoniam L , excedic C , pcr bi- 
^ nanuai ; cciam D, cxccdit quadruplum C, per 8i crgo G, 
I^op.j.i. f quales C, denominato per D,- ergo exceffus G,& H, 
fupra G , videlicet H , funt «qualcs exccfTui numcri E , 
dciiominati pcr F , fupra numerum C, dcnominacum per 
D : & quia D, F , cxcedunt pcr 8. quadruplos C, E,- crgo 
Pr. 44.«.excefia5 fraaionu E,per F,& C, pcr D.eftociuplus 
exceausE ,C,denominacus perplanum DF : quoniam 
eciaiii > e;t idcm exccffus ciim P , M, cum O, A ; viciffim 
exceflTus P, O, cft a?qualis exceffui M, A; videlicec numc- 
Prop.1.1. ro B i crgo cxccfTus planorum PM , OA, vidclicec cxccf- 
fus E , C , eft a?qualis plano fub B, & aggrcgaco A, Pi cft 
autem P , ^qualis M , & 3 ; & M , arqualis A , & B i ergo 
aggregacum A , P , eft aggregacum ex B , 3 , & duplo A ; 
& planum fub B , & aggrcgaco A , P , eft aggrcgacum ex 



K.30. L. 12. O.j. C. 10. D.48. 




qua- 
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quadrato B , tnplo B , & duplo plani A B ; vidclket pro- 
du£tusexB,jn numerum ternario oiaioremaufius du- 
pIopIaniBA; cuiufmodicft numerusKicrgoK,(ft cxcef- 
lus E , C ; & H , funt a?quales oduplo K , dcnominato 
perplanum DFiergo H ,ad H , G , funt vt ctfluplus K , 
denominatus plano D F , ad E , denominatum per F » & 
multiplicando pcr F,vt oduplus K, denominatus pcr D, 
adE,- funtautem GjH^ad I, vtE,ad2 : ergocxa?quo prop.p.a. 
H,adl , funt vt oduplus K,denominatus pcr D , ad 2; 
& diuidendo per 2.vt quadrupIusK , dcnocnmatuspcr 
D,ad vnitatem ; vel vt quadruplus K , ad D ; ergo(quia 
D>eftquadruplus L.diuidcndo etiam per4)H,ad I, 
funtvtK,adL, Quod,&c. 

Theonut Prop.ij. 

Vnluus dtnominaU fcltdis cmnium impa- 
rium ab vnitate^ quotlibct ajfumptd a pri-^ 
ma [unt Aquales producloni^rrjert multitu^ 
dims ipjarumin numerum binario maio^^ 
rem^denominato perduodecuplum etujdiM^ 
addtto femper p. 

Slnt A , imparcs ab vnitate ; quorum folidis dcnomi- 
nata? fint vnitatcs B > quarum mnltitudo a prima fit 
numerus C; & C, audus binario fiat D j & planus CD, 
fit Eicuiusduodccuplusaudus 9 fit G i cx dcnomi- 
natione E , per G , fiai fra dtio H . Dico h , cfic a:qualcs 
H . Sint 1,K, vltimi, qui adbibcntur m dcnominationc 

K 2 B; 
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7. K. f. 



7<J 
A. I. 

C. 3. D. r. E. 15. G. 189, H. T« 
Prop.4.i. B , rrgo B, funt «quales aggregato ex omnibus diTporitis 
in A , vfque ad K , pr^rcr vnitaten , & K , denominato 
pcrplanoplanumfub K, 1,3 , & v^aicare:& quia terni 
A jdenominant fingulas B,- muftitudo difpofitorum in 
A,vfqueadK,binario maiorert mnltitudine B, videli- 
cet numero C > ergo numcrus C , cH: multitudoomnium 
A, vfqiadK,pra?tcrduosextremos vnitatem ,& Ki& 
Prop.1,2. aggregatum eorumdem , praeter extremos, eft dimidium 
planifub C,& aggregatoextremarum vnicatis,&Kt 
& quoniam inter vnitatem , & K,toc funt inccrmedij, 
quoc vnitatesfn C icrgocxccffus cjvcrcmoram vnitatis, 
& K,ad 2. cxcelfum confequentium cft vt C,au(aus vni- 
tacead vnicatem; & componendo, cxceffus vnitatis,& 
K ,auitus binario, vcl aggrcgatum ex K,& vnicatead 
2. eft vt C , audliis 2 , vidclicct D , ad vnitatem ; permu- 
tandoq;& conucrtendo, D, dimidiuseftaggrcgatiex K, 
& vnitatej&pIanumCD, vcl numerus E, dimidiuscft 
Prop.2.2. pfanifubC,& aggregatoex K,& vnitace;crgoE,eft 
aggrcgatum omnium A, v fq; ad K,pra?cer cxtremos vni- 
taccm5& K: cadcmracionc ,quia cxceffus vnitatis, & 
K,ad2.eft vcC, au^us vnicacc ad vnitatcm jdiuidea* 
do,cxcefIus I, & vnicatis ad^.cft vtC,ad vnitatem; 
pcrm:Kandoqac , & conu ntcndo, C, dimidius cft excef- 
fusl,& vnitatis;& duplus C, auftus vnitate eftl;& 
au6tus cernirio cft K ; & compoficus cx 3. & quadruplo 
quadraci C, & ocluplo ciufdc n C , vidclicet compofitus 
cx 5. & quadruplo E , cft planus I K , & (multiplicando 
perj.planum vnitatis & 3. ) compofitus ex 9, & duo- 
decuplo E , videiicec numerus G , cft planoplanum fub 
K-, 1, 3, & vnitate : crgo B , funt a:qualcs E, dcnominato 
perCvidelicet fra^aioni H.(>iod,&c. 

Theor. 
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77 



TheoMj. Prop. 14* 



Vnttatum^ qmdenommantHr folidis omnium 
impartum ab vnitate , quotltbet afumptxA 
prtma funt minores duodecima partc vni^ 
tatts. 



C« 
•TT • 

D.4- 



B. 6. 



TTT* 

A. 24. 



E. 288 



F. 297- 



Slnt Cquotlibet vnitates dcnominatf folidis omnium 
imparium ab vnitatc fumptce in multirudine numcri 
D,aprima. DicoC 3aggrcgafasminoresefre-,V" Fiac 
B , binario maicr D } & planum B D , fir A ; cuius duodc. 
cuplns ii; qui au^ftus nunicro9- fic F. Ergo A,ad F^mi- 
norcm habet proportioncm , quam ad E ; & cft A , ad E , 
vt vnicas aJ 1 2. crgo A, ad F,minorcm habct proportio- 
ncm,quam vnitasad 12. & AjdcnominatnsperFjCft 
minorYi-. ^untaurcmC,aggrcgara' a^qualcs A,dcnomi- Pmm: 
natoperFiCrgoCaggrcgataesQtrainoresT^. Quod>&c. 

Corollarium Primum. 

Vnde conflat "vnitates denomiwatas folidis^t.is.ti 
omntum imparium ab ^nttate tn tnfinttum 
dtfpofitas , AggreiataseJfefinttAextcn^ 
fmts . 

^ Co. 
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78 fim$£ ^mdrdiurit 

Corollarium Secundum . 

Pr-f^. I. Tatetetiam^quoivnitatts denominatA folU 
dts offsntum numerorum ah vnitate funt in 
aliqua multttudmea prtma^ quA tmplent 
propo/itam extenfionem minorem extenfio^ 
ne dtjpofitarum earumdem in tnfinttum . 

Theor. 14. Prop.15. 

V mtates denominata foltdis omntum impa^ 
riumab vnitate , dtfpojttA tntnjinitum, 
a^regatAjunt aquales 7, . 



Cor. 
pr.14. i. 

Dcf. 
Pr, 14. 1 



B — C — D~E~F~G~H — I 

Slntin A,difpofita?in infinftum,&aggrcgatce unita- 
tesdenominatisfolidisomnium imparium ab uni- 
tatc. Dico Aj^qualemeffc^V- Aliaserit Ajmaior,ueI 
minofyjf . Sitmatorigirurinaliqua multitudinefumptf 
i prima unitares in A,difpofit^ implent • fi^ huiufmo. 
d/multitudiois numerusB, qui unitare adicda fiatC; 
ergo aliquotunitates in A, dilpofitse rumptc^ a prima in 

muIticudinenumeriC,funcmaioresYW- ^^^^ cftabfur- 

dum: 
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19 



dum: non eft igitur A, maior ^ . Sit mlnor, & data pro* Pr.xM. 

portione minoris invqualirai/s A , atf , inucniatur al- 
tcra maiorjquae fit numtri I, qucm niimcrus 1 2. mcriatur 
pcr D , ad E , vnitate maiorcn j & ipfius Dy fit ncnuplus 
Fi & inueniatur numerus G, qui metiatur numerum non Prop.7j».^ 
minorem F, per feipfum audiumbinarjo,& fumantur 
vnitates in A , difpoiica? a prima in multitudine numeri 
G i & aflumpcarum fumma fit H: conftat H, effe portio» 
nem ipfius A j & xqualcm produdlo ex numero G , in fc Pr.ii.x. 
ipfumbinario aui^tum denominato per duodecuplum-» 
ciufdemprodudtiaddicop: quiaaucem produdusex G, 
in fe ipfum binario au^ium non cft minor F5 etiam deno- PM4.r. 
minatusper duodccuplum ciufdcm produdiadditop.no 
eft minor F , dcnominato pcr duodccuplum F , addito 9 5 
& ( diuidcndo vtrumqj numerum fradiionis per 9. ) non 
cft minor D , dcnominaio pcr duodecuplum D , audum 
vnicacci eft autem I , duodccuplus D 5 & 1 » au^us vni- 
rate eft E ; ergo H, non eft minor D > dcnominaco per E : 
fcd quia D , ad I5 eft vt unicas ad 1 2.ucl -V unitatem; 
& I , ad E 5 maiorcm proporcioncm habet , quam A ^ ad 
' ^^go cx arquo in perturbaca D 5 ad E , uel D , deno- 
minacus pcr E , ad wnitarc habcc maiorcm proporcionc , 
quam A;maior igitur ( ft Djdcnominacus per E,quam A; 
&noneftH5m!norD,dcnommacopcr E ; ergoH,cft 
maior A,pars toto,quod eft abfurdum;Non igicur A,m!« 
nor cft tVj"^4"^ maioricrgo A,eft asqualis ^^.Qupd,&c. 



Vnttates denommtA folidis omnium impa- 
rium ab njnttate , quotlthet a£umfta d fth 





1 



ma ai fuccedentes tn injinitum funt , vt 
quadmflttm plani jul; nutnero multitudi" 
ms ajfumptarum ^ ^ numero binario ma- 
iore ad temarium . 



D 



B 




''N|tatum,qu5e denominantur folidis omnium impa- 
rium ah vnitate fint quotlibet aflTumptf A^in mul* 
titudinenumcriC,& fuccedcntes in infinitum B, Pla- 
nus etiam fiib C, & numero binariomaiorc fit D, cuius 
quadruplus F, & duodecupIusB . Dico A , ad B , eflTe vc 
F, adj. Et quiaC,eftmultitudomagnitudinum Ai& 
D,eft planus fub C,& numero binario maiorc>& E,duo- 
Pr. 18.1. decupIusDi ergoA,funt2equaIesD,denominatoper E, 
pr.i8.2. au<aumnouenario;&aggregata^! A,B,funt aequalesvni- 
tatidenominata?peri2. ErgoA,ad aggregatas A,B, 
funt vt D, denominatus per E, auaum 9. ad & (mul- 
tiplicandoper 12.) vt E, denominacusperreiprumau- 
^tump.advnicatem, vidclicct vtE,ad E, aucium9.& 
diuidendo per 3 , vt F , ad F, auaum ergo diuidendo , 
A,adB,funt vtFjadj. Quod,&c. 

Theon \6. Propof. ij. 

V nitatum , qnA dcnomtnantur folidis impa- 
rium ab vmtate , qmltbet ajfumptA ad vl- 
ttmam Junt^ ^roduHum tx quadruplo 
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tArUhmticis. 8i 
quadrati multitudwis afumptarum "vni' 
tate minuto tn idem ^uadratum au£ium 
duplo lateris^adjexcuplum itufdem lateris 
audum ternario. 

C. 3. E.4. G.2^.M.i5.L.27.D.iy. 
A*TT rir tI-t B r^T H. 297. K.81. F.189. 

Slnt inmultitudinenumeri E , afTumpti^ A , vnitatcs 
denominatsefolidisomnium imparium ab unitatc» 
quarum uitima £ > & (it JG, c]uadratum ip(ius E, audum 
duplolatcriseiufdcm; & M^quadruplumciurdemqua- 
drati unitateminutum &L,rcxcupIumciufdemE3au- 
dumj. DicoA,ad B , efleutplanum G M, ad L. Sit 
H , duodccuplum G, audum nouenario: conftat Aj Pr. 15, 
jqualcs cfTe G 5 dcnominatopcr H : fiat C ,unitate mi- 
nor E ; & quadratum C , auftum duplo eiufdcm fit D ; 
cuiusduodecuplus audus p.fitF^: quia C,cftunitato 
minor E , numcro multitudinis A i conftat C , cflTc mul- 
titudinem A, priEtcrB;& A ,pra:tcrB,aEquaIcs,cflo Pr. 15. 
D, dcnominato per F : tandem fiat K, nonuplus cxcedus 
G, D^ conftat ctiam B, xqualcm cflt denominato pcr pr.44.r 
planum F H : & quoniam C , cft a?quaJis E , unitate mi- 
nutoi quadratum C, cft a^quale unitaii , & quadratoE, 
dcmpro duplo E i & (adicdlo communi duplo C, ucl du- 
plo E, binario minuto) quadratnm C,una cum duplo C, 
uidclicet numcrusD, itqualis eft quadraio E^unitate 
minuto ; eftautcm G itqualis cidcm quadrato au<ao du- 
plo E y igitur exccflus G, D, cft duplus E , auflus unita- 
te j cuius triplus cft fcxcuplus E, audus huiufmodi eft 
numerus L ; crgo L , eft triplus cxccflus G , D ; & cxccr- 
fus G 5 D , eft nona pars numcri K ; ergo cx ^equo L , ad 



9% 

A s I * 



Not4£ ^ndraturK 

E. 4. C. 24. M. ij. L. 27. D. ly. 
B.^ H.297- K.8i. F. 189- 



K , cft vt 3. ad 9. & conuerrendo K", tnplus eft ad L: quia 
diximus l) , sequalem e/Te quadrato E, vnitate minuto ; 
duodccuplus ipfius D , ert t-equalis duodccuplo quadraa 
E > minuto 1 2> & (adiedo communi 9.) duodccuplus D, 
aucips 9. videlicctnumerus Fjcfl s^Qualjs duodecuplo 
qnadratiE,minuto jicuius tertiapars eft quadruplus 
quadrati E, minutusvnitatc;huiufmodieft numerusMj 
ergo M , tertia pars eft ipfius F i & conuertendo F , tri* 
pIuscftadM; videlicet, vt K,adL >pcfmutandoqi& 
conuertendo K , ad F , eft vt L , ad M ; ergo K , denomi- 
natus pcr F, cequalis eft L,dcnominato pcr M:quia ctiam 
diximus A , sequales cfte G,denominato per Hi&B, 
arqualcm K , denominato pcr planum FH ; ergo A,ad 
funr vt G , denominatus per H , ad K, dcnominatum per 
FH ; & multiplicando perH, vt G,ad K, dcnominatum 
per F ; videlicec vt G , ad L > denominatum pcr M i ergo 
( multiplicando per M , ) A , ad B , func ut planum GM , 
adL. Quod> &c. 

Thcor.17. Prop. iS. 

V nitatu,qut denominatarfolidismpmum ah 
vnitate ^(juMet ajfufttpta ad fuccedetes in 
infinituin efl^ vt oifaptus numm ordmis 
a^amptA au^fus ^ ad qisadraplum quA- 
dratt eiftfdem vnitate mnutum . 

Vni- 
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A ^ B C 

G15 E. 3 D. 35. F. 7 



«3 



VNitatum, quae dcnominantur folidisimparium ab 
vnitate fit adumpta cuius ordinis numerus Ei& 
ipfi B, fuccedentcs in infinitum C 5 fit ctiam D , quadru- 
plus quadrati E, vnitate minutus i & F, duplus E^ai] £tus 
vnitate . Dico B, ad C, effc vt quadruplus F, ad D . Ag- 
gregentur in A , tum B , tum qwar ipfam B , prapccdunt a 
prjma:quia E, eft numerus ordinis B;cft etia mulritudinis 
colleaarum in A: fiat G, ^qualis quadrato E , auilo du- 
plo lateriseiufdcmiquoniam igitut B^adA^funt vtfcx- Pr.17,1. 
cuplumE^audtum 3; videlicet vt triplus F, ad planum 
G Di funtautem A, adC, vt quadruplum G ,ad 3 i & 
diuidendopcr^. vtG,ad3j.»&muIt/pIicandoper DjVt ^ 
planum G D, ad triplum D, denominatum pcr 4; crgo cx 
a?quo B, ad C/unt vt triplus F,ad triplum D, denomina- 
tum pcr 4i & diuidendo per 3, vt F, ad D, dcnominatum 
per 4 5 & multiplicandoper 4 , B, ad C 5 funt vt quadru«^ 
plusF,adD. Quodj&c. 




Vnitatuw , qm denominantur folidis omnium 
imparium ab ^mtate, qmtltbet a£umpta 
nonaprima, ad fuccedentts in wjimtu^ 
funt, ^Jtplanus nuvKert afumptarum, 
numeri btnarto matons auilus duplo pfani 
fub numerts afumptarum^ ^ prxceden-- 
tium , ad ptanum Jub numero prdccden^ 



L 2 ttum^ 




f 4 Noiu ^uddraturte 

tmm y &^ mmero btnarto maiore auCiitm 
[imper fra^ttorte in qna jf, denominatur 
per -f . 



Pr.44.t. 



Illll 



A.S. 
F.15 



B.2. L8. M. 12. 

K. 20. H.jj, G.189. 1.429. 



\7Niratum, quae dcnominantur folidisomnium im- 
parium ab vnitatc fint aiTumptx E , non a prima 
inmulcitudine numcriBi quas in infinicum fuccedcntes 
Cj3cpra?cedentesD,in mulcicudinc numcri A; Ccau- 
tcmL, pIanusnumeriB,& numeri binario maioris; & 
M,diip!usplanifub numerisA, Bj &F, pianus numeri 
A, & numeri binario maioris . Dico E, ad C, effe vt ag- 
grcgacum L, M, ad F, ausSum ^ vnitatis . Fiat G,noue- 
nirio maior duodecuplo ipfius F; & H,produdusex 
aggre^ato A, B, in numerum binario maiorcm ; & I, no- 
uenario maior duodecuplo ipfius H: conftat D, aequales 
enc F, denominato pcr G; & D, E, fimul aequales H , de« 
nominatoper I j&E,a!quaIes nonuplo exceffus H, F, 
denominato per planum G h fit K, exceffus H, h ergo E, 
ad aggrcgaras A, E,funt vt nonupIusK, denominatus 
plano G,ad H, denominatum per Ij & mu Iriplicando per 
I, vt nonuplus K , denominatus pcr G,ad H,- & multipli- 
cando pcr 4. vt quatcr nonuplus, vel ter duodccuplus K, 
dcnominatus pcr G, ad quadruplum H ; funt aucem ag- 
gregatas A, E,adC, vt quadruplus H , ad 3; crgo ex 
iquali E,3d C, funt ut ter duodecupIusK, denominatus 
pcr G, ad 3 ; & diuidendo per 3 , vt duodccuplus K , de- 
nominacus per G, ad vnicacem; & mulciplicando per G, 
VI duodecuplus K,ad G,vel ad duodecuplum F,aua:um 

9i& 
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9;&diuidendoperi2.vt K,adF,au<aum J*,, ve^: & 
quoniam funt quatuor magnitudincs A , aggrcgatum ex 

A, B, & numeri binario maiorcs xpC^s , codem cxcefTu B, 
fefccxccdenrcs, ergopfanumrub maioribos, vidclicct Prop.i.s. 
H,exceclitp!inumfubminoribns, vidclicct F,planofub 

B, & aggre^ato ex maxima , & minima , vidcliccr ex bi- 
nario,B,&dup^o A;pIanuma Jtem Tub B^&compofito 
cx binario, & B, e(l L ; & planum fub B, & duplo A, efl: 
M; ergo exceflTus H, F, videliccc K , cft a^qualis a^grega- 
to L, M ; crgo E, ad C, funt vt aggregatum L , M, ad F, 



au(5ium ^ . 



Qiiod^&c. 



TheoMp* Prop.20. 

Vnitatnm , qu^ denominantur [olidis nume^ 
rorum Anthmetice dtfpofitcrum ab 'vnita^ 

^ te, cjuotlihet aJjumptA a primajunt Aqua^ 
les fra^iom^ cutus numerator eU mulfi^ 
plex plani fub multitudine ajsuptarum , 
excefu auEii excefu^ & btnario , per eam- 
de multitudintmydenomtnator vero mutti-- 
plex numeratoris per duplum compojtti ex 
quadrato^ ^ numero excejfus ^au^us du- 
plo quadr^ito compofiti ex eodem excejfu^ 
(ffunitate. 

Sint 



, II 
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96 V^^na J^ddratufa 



AI 1 I t X f t 

yr TTs* TiB" v-ows T^vjit rzr^ iT^-nr 
B. 3. ^.7. U. 21. E. 24. F. 25. G. 26. 
L. 4. N. 22. 1.24. H. 182. K.4368. 

Slnt A, vnirares denominata? folidisnumerorum Ari- 
ihmeticc dirpofirorum abvnitare cum exccfTu B, 
fumpr^inmultitudine numcriC;ficautemD, planum 
C B, & D, audus B, (it E i quo fingulis duabus vnitati- 
busauilofiant F,&G: conftat CefTeitqualem plano 
C B, audo B, & binario : & quia C, elt multitudo Ai & 
terni Arjthmctice difpofiti denominant fingulas A ; ergo 
numerus binario maior C, eft multitudo eorum, qui 
adhibctur in denominat/one fumptarum A; & propterea 
Cmulticudacft inrermediorum, pra?ter extremos*, fed 
quot funt intermcdij, totuplex eft exceffus pcnultimi , & 
vnitatis ad exceflum confcquentium ^ ergo planum B C, 
videlicetnumerus D,eft exce(ruspenultimi,& vnitatisj 
& Djauiius Bjvidelicet E,cft cxceflfus vltimi,& vnita- 
tisi & E, audus vnitatc vidclicct F, cft vltimus; & G ag- 
grcgatum exrrcmorum F, & unitatis : ex du&M G, in C, 
. fiat HjconftatctiamH, cfrcduplumaggregati incermc- 
diorum . Sit I, duplum compofiti ex quadrato,& nume- 
ro B-, & cx dudiu H, in I, fiat K ; & compofitum ex B, & 
uniraceficL;conftatL,e(rc fccundum Arithmeticcdif- 
pofitorum ab unitare . Dico A,sequales eflt H, denomi- 
nato pcr compofitum ex K,& duplo quadrati L . Fiat N, 
compofitus ex D^& vnjface» conflat N,eflepenultimum 
Arithmetice difpofirorum ab unitatc 5 ergo difpofitionis 
ArichTietic.T primi funr vnitas, & L ; ultimi uero N, & F; 
& extrcm' uniras, & F : quoniam uniws ad duplum B,- 
vcl H, ad duplum plani B H; vcl dimidium H,ad planum 
B H, cft vt aggrcgatum inccrmediorumad exccfllim pla- 
ni N F , fuper L, planum unitatis, & L ; cft autcm aggre- 

gatum 



Aruhmetic^ • ^7 . 

gatumintermcd!orumdimid'umH5 ergo cxcelTusplani 
N L, fuper L> eft planum B H; & planum N F,eft «qua- 
IepIanoBH,&L; &foIidum LNF, cft aequak folido 
L B H, auaoquadraro L; quon/am autem L, eft arqualis 
B5& uniracij planumL B,eft «qualecompofiroex qua- 
draroB.&numeroBi vidclicet dimidiol i crgofolidum 
LBH, eft^quale dimidioplani Hli wddiccr dimidio 
K ; ergo folidum L N F, ucl planoplanum uniratis,L, Nj 
& F, cftdimidiumK, audum quadraro LjcrgoAfunt Pr.4.i. 
afquales dimidio H , dcnominaro pcr dimidium K, au- 
(flum quadraro L; & mulriplicando utrumque numcrum 
fradionis per2.funt a?qualcs H,denominatopcr K, au* 
dtumdupIoquadratoL . Quodj&c, 

Theor.20. Prop. 2k 

Vnitattmi quA denominantur [olidis omnium 
Arithmettce dtjpofttorum ab vmtate^quot^' 
Mit afumptA a pnma [unt minores vmta^ 
tt denomtnata duplo compojtti ex quadra^ 
tOp ^ numeroexcefus. 

C ^ 

STnt C, quorliber uniratcs denominata? /blidis omnju 
Arithmetice difpofitori m ab unirate , fumpta? in 
qualibc t n.ulritudinc a prima5& fit D,duplum compofiti 
ex quadrato , & numero excelfus difpofitionis Arithme- 
ticie. Dico C , minorcs cireunitatc dcnominataD.Sic 



88 N$uit ^adratur^ 

E , mul tfplex plani muftitudinis aflumptarum , audii nu- 
mero cxcefnis, &binario5per eamdemmultirudinem;& 

F, mulciplcx E, per D ; & G, duplum quadrari compofiti 
Pr. 2#, 2. exeodem excefiuj&uniratejergo C , funtaequalcs E, 

denominatoperF,au(5lum Gi & C , adunitatem func 
utE, dcnominatusper F,au6lumG, ad unitatem;uidc- 
licet ut E 5 ad compofitum ex F , & G ; habet autcm E , 
ad compoficum cs F , & G , minorem proportione quam 
E , ad F ; & E , ad F 3 eft ut unicas ad D» ue! ut unicas de« 
nominatapcrD ,ad unitatcm; ergo C,adunitatem ha- 
bent minorem proportionem , quam unitasdenominata 
per D 5 ad eamdcm unitatem ; ergo C , funt minorcs uni» 
tatc denominata pcr D. Quod , &c. 

CoroIIarium Primum. 

Pr.iM. ynde conHat vnitates denominatas folidts 
omnifim nHmerornm Antbmetice dt^pofi-^ 
torum ab vnitate in infimtum difpojitas , 
Cfa^regatas ejfe finita extenfioms. 

Corollarium Secundum . 

Pr.i<?.i. Patetetiam, quodvnitatesdenominatAfoli^ 

dis ommum numerorum ah vnitate funt in 

altqua multitudine a prima , mplent 

propofitamextenfionem minorem extenfto^ 

ne dtfpofitarum earundem in infinitum. 

Probl. 
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tArUhmettcit, 



Probl. 2. Prop. 12, 

^at\s trthus numnisy quartum inuenire , qui 
! non minorem prtmo dato mettatur per pla^ 

vum [m tpfius^ ^ altertus datt^ audum 
tertiodato. 

B, 41. C.4. E.9j.i68.F.9i.2f G.^ A.j. 

Slnt B^CD 5 trcs numcri dati, opportct inucnirc 
quartum , qui metiatur numcrum non roinorcm da- 
• to B , pcr planum fui ipttus , & C, audum D. Aggrcgati 

cx quadrato D , & quadruplo plani B C , fit radix qua- 
drata E ; qua? diuidatur pcr duplum C 5 vt fiat quoticns 
F : itcm D> diuidatur pcr duplum C, vt fiat quoricns G, 
& fit A 5 non minor exccffu F 5 G . Dico A , mctiri nu- 
mcrumnon minorcmBjpcr planum ACauftum D. 
Quoniam A , non cft minor cxccflru F, Gi crgo aggrcga- 
tum AG,non cft minus Fj & (mulriplicando per duplum 

C , ) duplum aggrcgati cx planis AC , GC , non cft mi- 
nus duplo plani^F C : & quia G , cft quoricns diuifionis 

D, perduplumC;dupIum planiGC^cft numcrusD: 
itcmquia F,cfi quoricns diu fionis E^pcr dupIumC; 
duplum plani FCjcfl E ;crgo aogrcgatum cx doplo 

j plani AC > & D , rion cft minus E quadrarum aggrc- 

gaticxdupIopIaniAC, & numcroD^vidclicetaggrc* 
gatum cx quadruplo planoplani quadratorum A, C, & 

i quadruplo folidi ACD ^ & quadrato D , non cft m.inus 

quadrato E, videlicct aggrcgato cx quadrato D5& qua- 

M druplo 

i 
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df uplo plani B C j & ( dempco prius communi quadrato 
D, ncc non diuidcndo per quadruplura C,) dggregatuni 
foIidifubC, & quadraro A,&plani A D,non eftmi- 
nus B : fcd A , mericur aggregarum folidi fub C , & qua- 
draro A , & plani AD, pcr planum AC, auiljm D; ergo 
A , mctit ur numerum non minorem B , pcr planum AC , 
auitum D. Quod , &c. 

Theon2i. Prop. 25. 

Vmtates denominatA [olidis omnmm nume* 
roYHm AnthmeticA dtfpofittonis ab vnita^ 
te y difpofitx in tnjimttim , ^gg^^g^f^ 
funt Atjuales vnttati denomtnatA per du^ 
plum compofiti ex qHndrato , ^ numero 
excejfas conjfi^Henttii ettijdemdtfpofittonis. 

A . L.24. M.^v 

15~C~I — D — E— F — N.i^.0.3-Rj.G— • 
H _ 



Slnt in A , dffpontajin infinitum , & aggregat» vnita* 
tes dcnominatae folidis omnium numerorum Ari- 
thmerica; difpofitionis ab vnitace ; & fit L , duplus com- 
pofiri ex quadrato , & numero cxccffus confcquentmm 
ciufdem Arirhmetica? difpofitionis ; & M , fit wnitSLS dc- 
nominataper L. Dico,quod A ,cfta?qualis M. Alias 
roroll.2. erir A ,maior, velminorM. Sit maior,- igiturinaliqua 
pr.ii.x. niuitirudinc fijmpra? a prima vnitates in A , difpofitae 
implenc M : fit huiufmodi multitudinis numerus B , qui 

vnicate 



^rtthwetica. pi 
vnltate adieaa fiat Cj ergo aliquot vnitatesin A^difpo. 
i\tx lumptf a pnma in mulcitudine numeri C>funt ma lo- 
resM i quod eft abfurdum: noneftigitur A , maiorM. 

^ ^^^^ proportionerainoris in^qualitatis A, 
adMjinucniaruraltera maiorjqu^ fitnumeri I,qucm 
L > metiatur pcr D , ad E , numerum vnitate maioremj& 
&iplius D , fiat multipJex F , perisf, quadratum compo. 
liti cx exccflu confequenrfum , & vnitar & datis tribus 
numeris F, exccflu difpofiiionis O5& P^agoregatoex 
O 5 & binario , quarrus inucniaiur G , qui mctiatur nu- 
mcrum non minorem pcrplanum GO^atiaum P;& 
fumantur vnitates in A , dirpofita: a prima in muJritudi- 
ne numeri G i Sc affumptarum fumma fit H : conflar H , 
cfTe portionem ipfius A & ^quaJcm produdo ex numc. 
ioG,inpIanum GO,auaumP ,denominatopcr mul. 
tiplcx eiufdcm produdi fecuncum L , audium N : quia 
autcm produdusexG jinplanumCOjauaumPjnon 
cft minor F etiam denominatus per fiu ipf us mulriplice 
fecundum L , audum N , non eft mmor F , denominato 
permuJtipIicem F^ fccundum L^auaumNi & (diuidcn- 
do vtrumqi numcrum fradionis per N , ) non eft minor 
D,denominatopcrmuItiplicem D/ccundum L,auaum 
vnitate;eft aut-em I,multiplex D^fccundum L^&I, 
audus V mtate eft E ; crgo H , non cft nunor D, den( mi- 
nato per E : fcd , quia D , ad I , eft vr vnitasad L; vcJ vt 
M,(vniras denominara per L, )ad vmrarcm ;& I,ad 
b , maiorem proportioncm habcr , quam A , ad M : crpo 
cxcequo in pcrrurbara D,ad E , vel D , dcncminatus 
perb,ad vniratcmJiabetmaioicm proportiore,qunm 
A y maior igitnr eft D , denominarus pcr E , quam A ; & 
noii eft H , minoi D , dvnominaro per E ; trgo H , eft 
maior A , parstoto , quod eft abfurdum : non »girur A , 
minor eft M, ncque maior : ergo A, eft ^qu^a !is 
Quod^&c. 

M 2 Tlieor. 



Dcf.io. 

Pr. 21,2. 
Pr. 25.1. 



Pr. i2.2. 



Pr. i;z. 



Pr.44- !• 





Theor. 22. Propof. 24. 

Vnitates denominat^ folidis numeroru Arith2 
mettce dtfpo/ltortim ab vnitate , qmtlibet 
ajfiimptA a primaad fuccedentes in infini^ 
tum funt, "Vt produ^us explano exceffus 
confequentium Artthmettce dtfpofitorumy 
multitudinis ajfumptarum duBo infe 
fpfism auBum eodem excejfu , ^ binartOj 
ad compofitum ex eodem excejju , ^ 
vnitate . 

A.2. B.3.D.<5.C.ii-L>22.E.($(5.F.4J.i2.G.264.H.i5. 

Slm R, quotlibec vnitates denominata? folidis numc- 
rorum Arithmecice diTpofitorum ab vnicate,cuiTi 
excellu B, fumpta? a primi in multitudmc nuraeri Aifuc* 
cedentesvero ininfinitum fint difpoficic ,& aggrcgatae 
in S & planum AB , fic D ; & D , audus B, & binano fit 
Ci&cxJuau C,in Ajfiac L;& ex L^inBjiuE: 
conftat E , efie produ (ftum ex D , in C: fic F, compofitus 
cx B , & vnicate . Dico R, ad S , eflTc , vc E, ad F. Duca- 
tur F , in B, vc fiac I : conftac I , cfTe compoficum cxqua- 
drato 5 & numero B : ducatur etiam F , in E , vt fiat G : 
quoaiam E , eft produ^us LB ; ergo G , cft productus L 
B F i eft autem 1 > produccus B F 5 crgo G , cft produccus 



tArithmeticf . ^3 
L I : fiar ipfius F, quadratuin H: conflai R 5 efTe acquales Pr. 
L, dcnominaio pcr dnplum G , audum duplc H & ag- Pr. 
gregaras R , S , a^qualcs effe vnitati dcnominarar pcr du* 
plum I ; Ergo R , ad aggrcgatas R, S, ita fe habcnt vt L, 
denominatus per dtplum G, au-iium duplo ad vnira- 
tem dcnominatam ciuplo I,- & muItJplicando pcr 2.vt L, 
denominatuspcr G, audum H,ad vnitarcm dcnomina- 
tam ptr I j & mulr/pl/cando pcr I, vt procudum L I, vi- 
delicet G , dcnominaius pcr G, audum H, ad vnitarem 
& (mulciplicando per G, audtum H,) ita fe habent R^ad 
aggregatas R 3 S , vt G , ad compofnum ex G , H i & df. 
uidcndo,R,ad S jirarchabcnt vrG, adHi UJdelicec 
ur planum F E , ad cjuadratum F 5 & ( diuidendoper F^) 
funiRjadS^utE^adF. Quod^&c 



Theor. 23 • Prop. 25. 

I Produdus duoYum Uttrum eft maior , quam 

njt ad eorumdem dtfferenttam fit/vt minus 
latusad ^mtatem j ^ excejjus eft mnoris 
laterts quadratus. 

A. j. C. 3. B. 2. 

Slnt dux niagnitudincsAjBiquarum fltB^minorj 
& difFercntia C. Dicoquod produdus AB^mifiu- 
tusquadraio B, adC, eft vt B,ad vnitarcm . Quonia 
A , ^equa lis eft aggrcgaro C, Bi produdus AB, eft a:qua« 
lisaggrcgatoprodu^tj CB,& quadrati Biergoprodu- 

^us 

! 
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P4 V^otu ^idratuft 

aus AB>minutus quadrato lJ,eft a;qua!is produao C B; 
cft autem produaus CB.ad C , vt B , ad vnitatem j crgo 
produdlus AB , minutus quadrato B , ad C , eft vt B,ad 
vnieatem. Qnpd,&c. 

Theor. 24. Prop. 25. 

Vnltates denominatA folidis mmerorum 
Arithmttice dtfpofitorum , quotUifet af 
[umptA fmt minores vmtate denominata 
folidojub duplo excejfu, ^ mtnimts nn- 
meris . 



B.2. C. 5* 

A rV 



8. 

t 



E. II. F. 14. 



D. 6. 



Slnt in Ajdifpofit^quotlibet vnitates dcnominat» 
folidis Arithmetice difpofitorumiquorum primus 
B;fccundus C;&duplus excefTus confequcntium !)• 
Dico A , minores cfTe vnitate denominata folido BCD . 
Arithmetice difpofitorum,qui adhibentur indenomi- 
natione vnitatum A>fint penuttimus E>&vItimusF: 
Pr,4.i. ergoAjfunt^quales aggregatoex intcrmedijs,prxter 
B, F , denominato per planoplanum BCEF i ergo A>ad 
vnitatem Tunt , vt aggregarum ex intcrmedijs pricter B , 
F , ad pianoplanum BC EF i videlicet proportionem ha- 
bent compofitl ex proportionibus inrermedioru pr^ter 
B, F , ad exceflum planorum EF , BC , & huius exceflus 
Prop.5.».ad planoplanum BCEF:eftautem proportiointctrne- 
diorum pr^eter B,F,ad exccflum pIanorumEF,BC, 
^ eadem 



I 
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Arithmeticx . 55 
cadcraproportionivnitatis ad D ;&proporiioexccilus Pr.ir.t. 
planorum EF, BC.ad planoplanum BCEF,minorpro- 
portione vnicatis ad plarum BCi vcl multiplicandoper 
D , minor propornone D , ad folidum D B C > crgo ex 
aequo proportio intcrmediorum prf tcr AF,ad planopla- 
num BCEF , minor c/t proportionc vnitatis ad foliduni 
DBC ;&a2grc£Z3tum intcrmediotnm pr«tcr B,F,deno» 
minarum planopla no BCF F, videlicet A, minor eft vni- 
tate denommatafolidoDBC. Quod,&c. 

,CoroIIarium Primum. 

Vnde conflat vnitates denominatas folidis ^r.i^t: 
numerorum Artthmtttce dtfpofttorum in 
i?jfinitum difpofias , a^regatas ep 
jinitA exterfmts . 

Corollarium Sccundum, 

Tatet etiamt eiucd 'vnitates denominatA fo^i- P' i« »t 
dts numerorum Artthmettce dtffcfttorum 
in altcjua multitudtne funt a prtma, quA 
implent profofitam exterftornm mtnorem 
txitrfmt dtjpcfitarn earumae tn infmtu . 

Theor. 



Theor.25^ Prop.iy. 

Vnitatts denominatA folidis numerorum 
jirithmettce dtfpofitomm in tnjimtumdi- 
fpoflt^ , ai^regat^ funt ^quales vmtatt 
denominatA (oltdo fub duplo txcejju , 
minimis numeris . 



A,2. 

D - 



B.y. 



H 



K 



Slnc numcrorum Arithmetice difpofitorum mmimi 
numeri A> B; quorum excelTus C; & vnitatcs dcno- 
minatajfolidis corumdemin infinitumdifpofit^^&sg- 
grcgatse fint in D; & vnitas dcnominata folido fub du- 
plo C , & plano AB , fit G . Dico D , effc ^equalem G . 
Coroll. 1. Alias eric D, maior, vel minor G : fit maior; igitur in ali- 
pr.2^.2. qua mulcitudinc fumpta? D 5 a prima implcnt G : fit 
huiurmodimultitudinisnumerus H, qui vnitateadie<5la 
Def.io. fiat K ; ergo aliquoc difpofica? a prima magnitudmes D » 
Pr. i6. 2. fumpta: in multirudine numeri K , funt maiores G» quod 
cftabfurdum : non efl igitur D, maiorG. 

Sic D, minor G ; & fic dcfcctus I5 & vc I, ad G, ita fiat 
plani AB>quadratus ad 0^3c ex diuifione pcr pianu 
Pr. 7.1. A B , fiac M i & inueniatur numerus N, qui multiplican- 
do le ipfum audum numero C , producac numcrum non 
^ mmorem 

\ 
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tArithmetiul 



^7 



D — 



O P 




M N 



mlnorem M; & inter Arithmetice difpofitos inueniantur 
duo numcri confequcntes O, P, maiorcs numcro N;ergo 
ctiam planum O P , maius q({ plano numeri N , dudti in 
feipfumaiaaum numero Ci& mulco maiuscft,quamM» 
& ^nult/plicando pcr planum AB,)pIanopIanum ABOP, 
maius eft folido A B M , vidclicct numero Q i cft aucem 
numerus Q, ad quadratum plani A B , vt G , ad I ; crgo 
planoplanum ABOP^ad quadrarum plani AB, maiorem 
habet proporcioncm^quam G, ad I> & per conuerfionem 
rationis, planoplanum ABOP, ad excefTum ciufdcm fu- 
pra quadracum plani AB,minorem habct proportioncm, 
quam G , ad D ; habet auccm cxcedus planoplani ABO Pr. 2 j 
P,fupra quadratumplani ABjadexccfTumplanorum 
O P , A B 5 proportionem eamdcm , quam planum A B , 
ad vnitatcm,- vel eamdem, quam vnitas ad vnitaccm 
denominatam plano A Bi vcI(diuidcndopcr duplum 
Cj^camdem, quam vnicas dcnominaca duplo C,ad 
vniratcm denominacam folido fub duplo C , & AB , vi« 
dclicct ad Gicrgo cx aequali in pcrturbara planoplanum 
ABOP , ad cxccfiiim planorum O P , A B , minorcm ha- 
bct proportioncm , qudm vnitas dcnominara duplo C , 
ad D>& conucrtendo cxceflus planorum O PA B,ad 
planoplanum A B O P , maiorcm habct proportioncm , 
quam D , ad vnitacem dcnominacam duplo Cjcft auccm pr. 
a^^grcgacum intermediorum numcrorum Arichmccice 
difpofjcorum inccr A,P,ad cxccffum planorum OP, 
AB, vc vnicus adduplum Ci vel vc vnitasdcnomina- 



ta duplo C j ad vnitatcm i ergo cx 3equali fn pcrturbata 
aggregatum intcrmediorum inrer A, P , ad pJanopIanum 
A B O P , maiorem habet proportionem , quam D , ad 
vnitatem > & aggregatum intermediorum inter A,P> 
denominatum planoplano ABOP> ad vnitatem ha« 
bet maiorcm proportionem ,quam D % ad eamdem vni- 
tatem; Ergo aggregatum inrermcdiorum intcr A»P> 
dcnominacum planoplaoaABOP^maius cftquam D : 



A. 2» B. 5*. 

D 



O 



R 



M 



N 



quot aurcm funt inter A , P, intermcdij\totidcm aflTii» 
mantiir a prima carum vniratum , qucr in infinifum-» 
dirpofirae, & aggregacsc funt in D; quarum afTumptaf um 
aggrcgatum fir R : conflat R.elTe parrem, vcl portio- 
«^n ipfius D;& conftat ctiam R , efle ajqualcm 
aggrcgaro inrermediorum A^P, dcnomina* 
10 pcr planoplanum A B O P ; ergo R > 
cft ma ius D, pars toto,quod cft 
abfurdum ? non ergo D, cft 
minof G, ncqucma. 

ior;crgaD> 
cft a?qualis ipfi G. 
Quod,&c. 



Thcor. 
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Arithmttiu l 



99 



> Theor. 25. Prop.28. 

V nitates denominata folidis mmerorum 
cydrtthmetice dijpofitorum , quotlthet af- 
jumptA ad Juccedentes in infinitum funt^ 
'ut excejfus plani , qui Jit a maximis nw 
\ merts adhibttus in denominntione ajfum- 

ftarumfupra planum , qui fit a mtnimts, 
ad idem planum a minmis contentum. 

A.2. B.y. 8. C.ii. D. 14. E 3 

i F. ' ' ■ •«-•3. 



■ 1 I ^ 



NVmcrofum Arithmetice diTponrorum Gnt A,Br 
minimi cum exceflu E ; & fint F , quotlibct af- 
lumpti, & aggtegata: vnitatcs dcnominats fol.drs 
rnSnmTw^^^^P"'^'"'""' Atithmetice ab A , B j & in 
Saxir^ ^fn?Tr'°",'^"' adhibitinumer, C,D. 
nr'' /"^ r ^'{"^«dcntes in infinitum d.fpofitir, 

planorum CD, AB,adpIanum AB . Quoniam F, funt Pr 4 , 
^qualcs aggregato ;ntenncdiorum Aruhmctice dV?o- ' " 
fitoruiTi.nt(rA,D,denominatoper planoplanum AB 
CD i & G, fum aquaxs vnitati dcnominats folido Ivh Pr.»7. 2. 
duplo E,&planoCD;igiturF,adG, funtvtaggre. 
gatum inicimtdiori.m intcr A, D, dcnominatum pla. 

N 2 noplano 
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100 



A.2t B.5. 8. C.ii, D.I4- 
F. ^ 5Ttr -rsT^ G. 



noplano ABCD, ad vnitatem denominatam folido 
fub duplo E 5 & plano CD » & mulciplicando per pla* 
num CDjfuntvt aggregatum intermediorum A,D, 
dcnominatum plano AB, ad vnitatem denominatam 
duplo Ei & mukiplicandoper duplum EjVtexcefTus 
Pr.5.1. planorum C D> AB, ( eft cnim excelTus huiufmodi 
multiplex aggregati intermcdiorum inter A, D^ 
vt duplum E, vnitatis) dcnominatus plano 
A B , ad vnitatem ; & niulciplicando 
ctiam pcr planum AB, funt F, 
ad GjVt excelTus planorum 
CD > AB, adplanum 
AB. Quod, 
&c. 



Twis Libri Secundi. 
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N O V J£ 

QVADRATVR^ 

ARITHMETICiE' 

S E V 

De Additlone Fra(5i:ionum 

LIBER TERT/FS, 
In quo eorura, qux ruperioribus Libris 
demonftrata func , generaliora^ 
traduntur principia. 

Theorcmai. Propofitioi. 

T)i[pofttis quomodoltbet njagnitudimbm , vt 
a^Hmftts totidem femper fecmdum ali- 
qnem numerum , fmgulA excedant finguias 
frAcedenres partter tottdem fumptas ordi- 
nis eiufdem j ex denominattone hutu/modi 

. excejfuum magnitudtnum ordtnts etufdem 
per produ^iumtum ex magmtudtmhs ^ 
quarumjmt exce^us , tum tttam ex inter^ 



medijs.fiunt fra^tones , (juarum ae^grega^ 
tum eil excejjus produdorum tottdem la- 
terum abextremts htncinde^dtnomtnatus 
per produdum dupli numeri laterum ab 
tjfdem extremis . . 



A — B — C~D— E~ F — G — H — 

I_ K — L — M— N— P — 
R— S — T— X— Y — 

Dirpofitis quomodolibct magnitudinibus A , B, C> 
D , E , r , G , vt afTumptis tctidcm fcmpcr fecun- 
dum aliqucm numcrum , vtpote fingula? D , E , F , fupc 
rent fingulas totidem fumptas pra?ccdcntes A , B , C , & 
fimiliter E , F , G , fuperent B, C, D, & fic deinceps 5 cx 
dcnominatione excefius D, A>pcr produdum earumdcm 
cxcedentium D, A , & intermcdiarum B , C , fiat {ra<Sio 
I i & fimiliter ex denominationc excefTuum E , B ; F 5 C 
G, D^ H , E,pcr produCtosBC D E ,CDEF , DEFG , 
EFGH,fiantfra(ftiones K, L, M , N ; & quo: funt A, 

B , C , vcl D , E , F , &c. tocidcm fint cxcrcmcT maxima? 
F , G , H , & minimae A , B , C ; & cx denominationo 
excefius produdi extremarum hinc indc F G H , A BC , 
per produ6iumomniumearumdem exrremarum ABCF 
GH , fiat fraaic P . Dico I , K , L , M , N , aggrcgatas 
aequalcs effe P . Ex totidcm femper confcqucntibus A B 

C , BC D , &c . fiant produ di Q^> R , S , T , X , Y : quo- 
niam Q , eft produdum ABC ; & R 5 produdum BC D » 
planum QJl , eft produdtum ex produ(ftis ABC, BCD > 
er^o A , D , & produdus A B C D, funt homologi ratio- 
nis eiufdcm latcrum Q,R,&eorunidcmlatciump!ani 



Arhhmeticic. joj 

QR i ergo cxccflTus D, A , ad produaum ABCD , cft vt 
cxcc /Tus R , Q, ad phnum Q R > ergo exce/Tus D , A, de. 
nominatus produilo A BG D, videlitet fradiio f , eft 
«qualis exccfTui R , Q, dcnominato plano QR : fimifr. 
rer clcmonftrahimus K , L , M ,N, arcjualesexceflTjbus S, 
R ,* T , S i X , T i X, dcnommatis planis RS, ST, TX ^ 
X Y; ergo colligendo I , K , L , M , N , funt itquales 
cxcefribus confcquentium Q, R, S, T, X , Y, dcnomina- 
tiseorumdcmconfcqucntjupJanisividelicet vni cxccf- Pr.> 
luiextrcmorum Y,Q,denomfnarocorumd mexrremo- 
rumpIanoQ^Y: cft autem Y.produdum FGH; & Q^ 
prcduaum ABC;ergo cxceflTus Y, Q, dcnominatus 
planoQ^YjCfta-qualis exccdui produdorum FGH , A 
BC jdenominaroproduao A B C F G H , videljcct fra- 
aioni P : ergo I, K, L, M , N , compofitae , & aggregat» 
fuat^equalesP. Quod,&c* 

Theon2. Prop. 7. 

Dffpo/ltis Arithmetice ma^mtudimhs.exrep 
Jus produ£it cjuotlihet laterum a maximis 
txtremts, fup^a produdum tottdem late^ 
rum a mtmmts extremts , adaggregatum 
produ£iortim numert laterumvmtate mi- 
norts fadorum ab ijfdem dtfpofitts confe^ 
cjuenttbus^ pr^ter pnmam , ^ njltimam^ 
habet proportionem compofitam, tumexcefm 
Jus dtJpo[tttonts , tum ettam numenmulti^ 

tkdtms 



f 04 ^oa/e ^uddrdtura 

tttdinis UttrHm^rodudlorum excedtntlum 

ad vmtattm . 

A— B — C— D — E— F— G—H-. 

Slnt Arithmcticc difpofir» quotlibet magnitudines 
A, B , C, D, E, F, G, H j & a maximis extremis fiac 
produdum trium laterum FGH;&a minimis extremis 
produaum totidem laterum A B C . Dico exceflum pro- 
dudorum F G H , A B C , ad aggregatum produilorum 
duorum laterum , qui fiunt a confequentibus , prster 
primam , & vltimam A , H , videlicet ad compofitum ex 
planis BC,CD, DE,EF,FG,habetproportionein 
compofitam , tum excefliis B , A , tiim etiam ternarij nu. 
meri multitudinis laietum F, G, H, ad vnitatcra . Sit E , 
in difpofitione propofita proxima minor F : quoncm 
cxcefliis H , E, ad exceflum B, A, eft vt ^.multitudo nui 
merorum F, G , H , ad vnitatem ; addita communi pro- 
poftione excefTus B, A, ad vnitatem, crgo exceflus H,E, 
ad vnitatcm habet proportionem compofita , tiim cxccf» 
fus B, A, tiim tcrnarij ad vnitatem : ducatur E , in proxi. 
mas maiorcsmagnitudines F, G, vt fiat EFG, produdus 
totidemIaterum,quot eft FGHTcrgopIanum FG,ad 
produilumEFCeft vt vnitas ad E; cdautemprodu. 
aus EFG , ad produdum FGH , vt E, ad Hj & diuidcn- 
do jprodudus EFG, ad exceflum produdorum F G H , 
EFG,vtE,adexceflum H.EiCrgo exsequaliplanum 
FG ,ad exceifum produdlorum FGH , EFG, eft vt vni- 
tas ad cxccflum H , E ; & conuertendo , exceflus produ- 
^torum F G H , E F G , ad planum F G , cft vt exceflus 
H,E, ad vnitatcm: fimiliter dcmonftrabimus , quod 
finsuIiexcefli)sproduCtorumEFG,DEF,CDE,BCD, 

ABC , ad fingula plana EF, DE, CD, BC, AB , fiint vt 
° exccflus 
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cxccflujHjEsadvniratcm-.crgo collfgendo , cxccfTus 
produaorum FGH, AR( , ad sggregatum planorimi 
AB , BC , CD , DE , K F , r G , eft vt exccflus H , E , ad 
vnitatem ; videlicer proportionem habet ccmpcfitam, 
tum cxcefTusB 5 A, tum etiam numcri mukuudinislatc- 
rumF,G jHjad vnitatcm. Quod,&c. 

Theor.3. Prop.j. 

Dijpofitis Aritbmetice quotlihet magmtudim- 
hus/unitates denomwatA produdifs totidem 
jemftr coi^[equenttum , junt ^quales a^gre^ 
gato prcdu^orum numeri laterum btnario 
mtnoris ^faHorum ab ijfdem dtfpcfitis con^ 
fequentibus , pr^ter prtmam, ^ ^lttmam^ 
denomtnato per pUnum fub ducbus toti^ 
dtm htnc tnae extremarum produHts nu^ 
mert laterum ^nitate mtnorts, 

A—B — C~D — E-^F~.G — 

H ~ I ~ K — L ~ M — 

N _ O ~ P — K — 

Slntdifpofitse Arichmctice magnitudincs c]uorcuricj; 
A, B, C, D> E, F, G ; & vnitates dcncminata: pro- 
duitis earumdcm ( ex.gr. ) quaternarum fint H, 1, K, L ; 
& aR?r^ ga^V"^ produdtorum ex binis ijfdem , pra^rcr pri. 
mamA,& vltimam G,dcnominatumpcr planumiub 

O duobus 
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A — B— .C — D—E — F— .G — 

N — O — p — . Q_._ Ys. — 

duobus ternorum laterum hinc inde cxtremorum pro- 
dua:s ABCEPG.fitM. Dico,quod H.I,K,L,funt 
squa cs M . Sumantur A, B, C, D, E, F, G , tcrnx ; & 
iingularum,qus ternf fumuntur cxccffus fupra fingulas 
prscedentcs denominentur produilis cafumdem , qua- 
rum /unt cxccfTiis , & intermcdiarum (qui produai funt 
Jinguii quatsrnorum latcrum ) vt fiant fradioncs N, O, 
P , 0^> & excemjs produdorum d ternis hinc indccxtre- 
m.s fcFG , ABC , denominatos omnium earumdc cxtre- 
morum produao ABCEFG, fitR; ergo N,0,P,Q, funt 
squales R : & quia N,0, P ,Q^fiaguIi funt excefTus 
carum,qu«terns fumuntur denominatiproduaisqua- 
tcrnarum ( vt cxcefTus D, A, denominatusproduao AB 
C D ,) & H, [, K, L, fingulsfunt vnitatesdenominatx 
fi.Tiihccr j crgo finguli N , O, P, Q^ad fingulas H,I,K,L, 
fu nt vr cxce/fus D, A , ad vnitatem; v»delicet proportio. 
nem habcnt compofitam exccfiijs D,A,ad exceflura 
confeciucntium B , A , & huius ad vnitatcm : eft autcm 
excemis D . A . ad exceflum B, A, vt j.ad vnitatem; creo 
excedus D A , ad vnitatem habet compofitam proplr- 
tio.cmtumexceflus B, A,tum ctiam j.ad vnitatJm: 
quxcompofira eadem eft proportioni cxceffus produ- 
dorum truim latcrum ab extremis fa^aotum EFG,ABC. 
ad aggrcgatumprodu(aorum exbinisijfdem,prietcr A, 
V'o r ^^'''^^^"^OP" produdum omnium cxtrcmarum 
A B C fc h G , ) eadcm eft proportioni R , ad M : ergo 
fingute magnitudines N, O, P, Q, ad fingulas H , I . K , 
L , lunt vt R , ad M ; & coUigendo omnes , N, O, P, Q, 
ad omncs H,I,K,L,runt vt R, adM^&permutanr 

do, 
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do , quia N, O, P, Q^funt jequales R; etiam H, I, K, L, 
fuotajqualesM. Quod,&c. 

Theor. 4. Propof.4. 

^/fpojith Arithmetice quotlthet magnitudi' 
ntbi4S , njnitates denomtnatA podu&ts to- 
tidemfemper ia dtlpofittone yfunt mtnoreSy 
quam vtad vnitatem habeant proportio- 
mm compofttam 'vnitatts tum ad produ- 
£lum ex mtmmis numeri lateruut vnitate 
mtnoris , tum ad numerum lateru etufdem 
produ^t t tum ettam ad exct^um difpo» 
fitioms Arithmettcs» 

Slnt diTpofit» Arithmetice quotlibet magnitudines, 

cumexcefru Hj&vnicatcs denominar^produais qua- 
tuorlemperlaterumfint A. Dico, quodA.fu nt mino- 
res,quamvt ad vmtatem habeant proportioncm com- 
pofitam vnitatis tum adprodudum BCD , tiim ad ?.nu. 
mcrum laterum B, C, D, ttim ttiam ad h . Quoniam B , 
C,D,&c.funt Arithmcticc djfpofit* , ergo A , funt Pr. ; 
atqualcs aggregato produdiorum duorum fcmpcr latcru 
cx ipfis difpofitis prajter B , G , denominato pcr planum 
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cxprodu(aistrinmIaccmmBCD5EFG:ergoA,ad vni< 
ra^-cm funr vt aggrcgatiim produaorum duorum femper 
larerum cx difpofitis pr^icr B , G , ad planum cx produ- 
aiscrium laterumBCD , EFG ; videlicet proportionem 
habent compofitam difti aggregati produftorum duo- 
lum laterum a confcquentibus pr ijeter B, G, ad difteren- 
liam produ(Sorum trium laterum ab extremis EFG , BC 
D> & huiufmodi difFerentiae ad eorumdem produ6iorum 

Pr.2.5. plannm BCDEFG5 aggregatum autem produdorum 
duorum laterum a confcquentibus ad differcntiam pro- 
duftorumtriumlaierum ab extremis proporcionemha- 
bct compofiram vnitatis tum ad 3. numerum latcrum B 
C D , tiim etiam ad H i ergo A , ad vnitatem habent pro^ 
portionera compofitam v nitatis liim ad 3. tiim ad H > & 
difTerentiaeproduaorum EFG, BCD.adproduftutn 

Pr. 25 1. BCDEFG : quoniam autem produftum B C D E F G, 
mains eft quam vt ad differentiam produaorum E F G, 
BCD , eamdem habeat proportionem , quam produ Aus 
BCD, ad vnitatem;conuertcndo,diffcrenria produ«» 
dorum E F G 5 BCD 5 ad produaum BCDEFG, mino- 
rem habet proportioncm ,quam vnitas ad produitutn 
BCD > ergo ( addendo communem proportionem com- 
pofitam vnitatis tumad^.tiim ctiam ad H,) A^funt 
minores, quam vtad vnitatem habeanc propor- 
tionem compofitam vnitatisciim ad produ- 
aum BCD, tiim ad 3. numerum^ 
laterum B C D , tiim etiam 
adH. Quod,&c. 

Corol- 
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Corollarium Primum. 

Fnde connat \ quod ^vnitates , efUA dencm- 
nantur froduMts totidem femptr magmtu^ 
dtnum Artthmetue dffycfttaru , quotltbet 
aJfumptA Junt mnores 'vnitate denonfina-^ 
tajoltdo (ub prcduHo a mtntmts numeri 
latertfwvnitate minorts ,fub eodem Ute- 
rum numero , jubexcejfu dtffojitionis , 

Corollarium Secundum. 

Confiat prAterea , <juod mitates , quA deno- 
mtnantur froduHis totidem Jemper ma- 
gmtudtnum Artthmetice ordtnatarum , in 
tnfmtum difpofitd , Cf aggregata funt 
extenjtonis fmt/c, 

Corollarlum Tertium . 

JManiftnum tandemeB, quod vnitates , qu^ Pr. le.i. 
dtnomimntitr ^rodu^is totidem femfer 

magni- 




I l o N«U4e ^uddrdiur/t 

fnagmtudinHfn Artthmettce ordinataru , 
in aliqua multitudtne funt a prima , qtfa 
propofitam implent extenftonem minortm 
extenffone difpoftarum earumdem tn in» 
Jimtum. 

Theor. 5. Prop. 5. 

Difjfofitis Arithmetice magnitudinibus, vni- 
tates denominatd prodttdts totidem femper 
in dtfpofitione , ordinatA in tnfinitum , 0* 
compofitA ad vnitatem habent proporttO' 
nem compofitam vnitatis tum ad produ- 
£ium ex mtnimis numert laterum vnitat* 
tninoris» tum ad numerumlaterum etufde 
produ£tt , tum etiam ad excejfum dtfpom 
fittonis Artthmettce, 



A 

E 
F 
H 



B 



G 
I- 



D 



MAgnltudinum Arithmetice difpofitaru in infini- 
tum fint minims ABC, & cxccfTu s D» vnitatcs 
autem dcnominatas produ^ais quatuor fcmpcr latcrum 

ordi» 
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ordinentur, & aggregentur in E. Dico^quod E,ad 
vnitatem habet proportionem ccmpofitara vnitatistum 
ad produdum ABC, lum ad ^.numcrum latcrum ABC, 
tum ctiamadexcefiTumD. Alias E ,maior,eft vel mi» 
nor,quam vtad vnitatem habca: camdemproporrione 
compoficam : fit maior ; & fit excefTus F i & ab E, dcdu* 
dto F , relinquarur G> ergo G , ad vnitatem habet pr^rdi- 
ilam proportioncm compofitam : quoniam E , maior eft 
G > crgo in aliqua mulcitudinc fumpta? a prima magnitu- coroll.^ 
dincs in E , difpofitiP implent G : fit huiufmodi mulcitu- prop.^.3 
dinisnumcrusHjquiad/eda vnitatefiat I icrgomagni- Dcf. 10. 
tudincs m Ejdifpofira: fumpt^e in multitudine I,runt 
maicres G i vidclicct funt maiores , quam vtad vnitate 
habcant prxdidam proportionem compofitami quod CorolLi 
cft abfiirdum : crgo E , non eft maior, quam vt ad vnica- prop.4.3 
tcmhabear proportioncm compofitam vnitatis tumad 
piodu(5tuMi) A B C , lum ad 3. numerum latcrum A B C ^ 
lum ecKim ad exccflTum D . 



E^ 1 ^ 1 1 F 

G n , n 

CL M N R D — 

SicE,minorG; & fit defeflusFi&vt F ,adG,ita 
fiac produ^ti ABC , quadratus ad & cx diuifio- 
ne Q, per produflum ABC , fiat quotiens M ; & magni- 
tudinis M,tamquam produdi totidem laterum sequa- 
liumjquotfunt ABC,Iatus inueniatur , vrpotc rad/x 
cubica,qu3e fit N i & intcr magniiudines Arithmcticc 
difpofitss inueniantur tres, vel quot funt A , B, C , toti- 
dcm magnitudincs confcquentes O, P , S , maiores pra?- 
didta radiccN : crgo produifium O, P, S , maius eftpro- 
dudiototidcm latcrum aequalium ipfi N > videlicetma- 

gnitudine 
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E ^ F — 

G 

Q M N R_,_D — 

gnitudine M5 & mulciplicando pcr produdum ABC, 
, produ^um ABCOPS , maiuscftprodudto ABCM, vi- 
dcIicccQ; eft aucem Q^ad quadjacumprodudli ABC, 
vt G , ad F ; ergo produ (Sum ABCOPS , ad quadracum 
produili ABC , maiorcm habct proporcionem, quam G, 
adFj&per conuerfionem racionis ^produdum ABCO 
PSjadexcefliim eiufucm fupra quadracum produdi A 
BC 5 minorem habec proporcioncm 5 quam G, ad E, ha- 
betautem cxcefTus produfci ABCOPS , fupraquad a*' 
tum produdli A B C , ad exceflum produilorum OPS, 
ABCproporcioncm eamdem , quam produdius ABC, 
ad vnicacem ; qua communi adieda , produdus ABCO 
PS,ad exccffum produiaorum OPS, ABC, minorem ha* 
bet proportionem , quam compofica G , ad E , & produ- 
Prop,».j. &S ABC , ad vnitacem ; fed cxceffus produ(5torum OPS, 
ABC^ad aggrcgacum produdorum duorum laterum 
confcquentium inter Arithmccice difpoficas proecer A,S, 
habet proportioncm compofitam ciim j.numcri laterum 
A B C , tum eriam cxceffiis D , ad vnicatcm ; qua eciani 
communi adieaa, produdus ABCOPS, ad aggrcgatum 
produ6lorum duorum laterum conuquentium prxtcr 
A,S,habct minorcm proportioncm , quam compofica 
G 5 ad E , & producci ABC , ad vnir uem , necnon com- 
poficatum numeri ^jCu ncciam cxc( fl[iis Drad vnitatcm; 
& eft compofita ciim productj ABC , tum numcri j.tum 
ctiam exccfTus D , ad vnicarcm a?qaaljs proportioni vni- 
tatisad G ,'qu^e compolita proport^oniG ,ad E,facic 
proportioncm vnitatis ad E ; ergo produccus ABCOPS, 

ad 
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adaggregatum productorum duorum latcium confe- 
quentium prseter A , S , habct minorem proportioncm , 
quam vnitas ad E : fed produdus ABCOPS , ad aggrc. 
gatum produdorum duorum laterum confcqucntium 
prarter A . S , eft vt vnitas ad aggrcgatum produdorum 
duorum laterum confequentium pr^ter A , S , dcnomi- 
natumproduilo ABCOPS,qu3equidcm ffwidtio voce- 
tur R i ergo vnicas ad R, habet minorem proportioncm; 

I quam ad E ,* & proptcrea R , cft maior E : tandcm quot 

iunt produ<ai duorum latcrum conrcquenrium pra^tcr 
A,S, totidcmafTuraantur aprima carum vnftatum, qua? 

^ ininfinitum ordinaraf funtj&compofita? in E: conftat Prop.r 

R , effeaggrcgatumhuiufmodiafrnmptarum;& proptc- 
rea R , effe portionem extcnfionis E, maiorem, minoris i 
quodeft abfurdum: non crgoE,minoreft,ncqucmaior; 

\ crgo idcmcft, quod ad vnitatem habct proportioncm 

compofitam vnitatis tum ad produdum ABC, tum ad 3. 
numerum laterum A B C , tiim ctiam ad cxccffum D . 

j Quod>&c. 

Theor.5. Prop-5. 

In fadadifpofitiorji continua magnitudinum 
frocedentium in infinitu , dijjaentiA deno- 
minatd planis dtfpofita , €^ a^gregat^ in^ 
pnitA funt Aquales vmtatt dcnomnat^ ma- 
gnitudine , qua eft princtptum dtjpofittoms . 

Slt difpofitio continua magnitudinum proccdcncium 
in infinitumab A5& dificrcntia^ dcnominata? planis 

P in 



I 
I 
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A — 
B 



D~E G H 

in huiiifmodi difpofirione ordinentur in infi.iicum, & 
compon?ntur in B . Dico quod B , func a^quales v nicati 
denominataepcr A. Sunc enim B^cxccnfionis finicae: 
nam airumpcisquodibet a prima,&indenominationc 
vlcim^eafllimpcarumadhibicaCvna cx difpoficisab A: 

Pr. 7.1. conftat aflumpcas sequales cflTe differencia? C , A , deno. 
minacse plano C A ; & ad vnitatem fe habere vc differcn. 
tia C , A , ad planum C A ; & conuercendo , vnicateni 
effc ad affumptas vt planum C A , ad differentiam C, A : 
fed maiorcm habet proportionem planum C A , ad diflTe- 
rentiam C, A, quam A, ad vnicacem; vel maiorem quam 
vnicasad vnicacem denominacam pcr A ;ergo unicas ad 
anTurapcasmaiorem habet proporcioncmquam ad uni- 
latcm denominatam pcr A & proptcrea quotlibct af- 

Pm^ I- fumpt^efunt minores vnitatedenominataper A: ergoB, 
funt extenfionis finitse. Igiturfi B , non funt a?qualcs 
vnitaci denominaca? pcr A, ncceflTarid maiores crunt, vd 
minores : ponantur maiores ; & quoniam B, futit cxtcn- 

pm^.i. fionismaioris vnicatedenominata per A;fumi poffunt 
in aliqua multitudine a prima, vt implcant vnitatem dc- 
nominatamper A; fit huiufmodi multitudinis numerus 

Def. 10. D , quiadieiSa vnitatc fiat E; ergo B , fumptae in multi» 
tudine numeri E , funt maiores vnitate denominaca pcr 
A \ quod eft contra ca , qux fuperius demonftraca func : 
non ergoB , funtmaiores vnitatedcnominata per A . 

Supponanturminores; & ficdefedus F; & ut F^ad 
unitatem denominacam pcr A , ica fiac A , ad G ; & intcr 
numeros difpoficos ab A , inueniacur C , numertjs maior 
G ; crso C , ad A , maiorem habct proportioncm quani 
° G,ad 



tArithmetic^ . 1 1 5 

Cad Ajuelquam unitas dcnominata per A,ad Fi& 
perconuerfionem rationis, & conucrtendo, exceflus C, 
A, ad C, maiorem haber proportionem quam B, ad uni- 
tatem dcnominatam. per A; fed C. ad planum AC, cft uc 
unitasad A ,uel ut unitasdenominatapcr A,adunita- 
tcm; crgo ex a?quali excefTus CA^ad planum ACjmaio- 
rem habct proportionem quam B , ad unitatem: eft autc 
exceflbs C , A , ad planum A C, ut cxccftus C, A, deno» 
minaius plano A C , ad unitatem 5 crgo cxceflus C A , 
denominatus plano AC,ad unitatem habet maiorem 
proportionem , quam B,ad unitatem : AfTumantur ex 
fradiionibus difpofitis in B,tot ut inter affumptas habea. 
tur ea , in cuius denominatione adh betur magnitudo C^ 
& affumptarum fit aggregatum H : conftat H , cfic por- 
tionemBj& efTe a?qualem cxceftui C, Ajdenominaro Pr.7. 
plano AC ; & proprerea H , ad unitatem haberc propor- 
ticnem maiorcm quam B ; & H , maiorem effe B, partem 
totoj quod eft abfurdum:non ergo B,funt minoresuni. 
tate denominata per A ; fed nequc maiores: ergo B, funt 
^quales unitati dcnominata? per A • Quod , &c« 

Theor.7* Prop.7. 

Dijpoftth cjuomodolibet magnitudwibM pro- 
ctdenttbusin wfinitum , ^vt afumpttstoti» 
dtm /emper fecundum altquem numtrum 
finguU excedant (inguUs pracedentes pa- 
riter totidem fiimptas ordtnts etujdtm \ ex 
denominatione hutufmodi excejjuum ma^ 

P 2 gnttii^ 



lu 



11$ Noux ^uaJratura 

gmtudim ordtms eitsfdem per produSlum 
tum ex magmtudtmbiis » quarum junt 
exce(Sus , tum ettam ex sntermed^s fiunt 
fraHtoneSy qus. in injimtum dtfpofitA , €5* 
aggregat^ funtAquales vnitati denomina^ 
tji produBo tottdem magnitudtnum , qu^ 
funt in prtnctpio dtfpofttionis . 

A.B — C — D— E o— P — R— S ~ 

F — — 

I. c 



H 



K 



SIc A , difpoficio magnitudinnm in infinicum proce- 
dentium , ut fumptis exempli gratia tcrnis quibusli- 
bct , finguL^ exccdant fingulas praecedentes ordins 
eiufdcmj&fintprimxtres B,C, Di&quarta fequens 
E ; & fic F , difpofitio infinitarum fra<5tionum, in quibus 
pra:didiexcefsus dcnominancur produdtisexmagnitu- 
dinibus tiim exccdentibus, tiim intermedijsj quarum fra- 
dtionum prima cft excefsus E, B, denominatus produdlo 
BCDE. Dico quodF,afqualis eft unitatidcnominatac 
produdoBCD . Eft enim F, extenfionis finitae : naraat 
fumprisin F,qi]otIibetaprima in denominationc ulti- 
ma? afsumptarum adhibeancur O, P, R, S, magnitudines 
in A,dirpofica?;& ex ternis confcquentibus BCD,CDE, 
alijfq; deinceps difpofitis in A , ucpote etiam cx P R S , 
fiantprodu6ii G,H,& deinccps alij , vtpoteetiam Vi 
quorum difpofitiominfinitum fic I ; conftat aflumptas 
jequales efte differentia? V, G, denominata? plano V, G, 
& ad vnitatcm fc haberc vt differcntia Va G, ad planum 

CV; 
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jirithmetica l ii? 
G Vi & conuertendo , vnitatcm cfle ad afTumptas vt pm^i 
planum G V , ad differentiam V , G : fcd maiorem habet 
proportioncm planum G V 5 ad difTercntiam VjG, qaam 
G ,ad vnitatem ; vcl quam vnitas ad vnitatcm dcnomi- 
natamperG »crgo vnitas adaflbmpras maiorcm habct 
proporrionem quam ad vnitatcm dcnominatamperGi 
& proptcrea quotlibec afTumpra? funt minorcs vnitatc 
dcnominata per G : crgo F , efl finitce extcnConis • Pra^- Pr. x J«f 
tcrcadifFcrcntise denominataf planis in I, difponaniur 
in ferjc K •> quarum prima eft exceffus H , G , denomina- 
tus plano GH : & quoniam magnitudines A, procedunt 
in infinicum ; ctiam produdi carumdcm I , proccdunt in 
infinitiim; ergo K , eft cxtcnfionis finita? > & arqualis vr,6^3^ 
eft vnitati denominara: per G : & cum G, fit produ£lum 
B, in CV i ^ H, produaum in C D 5 crit pla* 
numGH,prodMaiim BCDE,in CD:ergoGH5& 
planum G H , Tunt homologa rationis ciufdem B 5 E , & 
produfti BC DE : crgo cxccffus H, G, ad planum G H , 
cft vt exccfius E, B, ad pi odudum BCDE ; & fraaio, ia 
qua exccffus H, G 5 denominatur plano G H , vidclicet 
prima difpofitarUm in K,a?qualis eft fradionijin qua 
excciTus E 5 B , denominatur produfto BCDE , vidclicct 
primae difpofitarum in F:fimiliter dcmonftrabimus cafde 
fingillatim magnitudines tiim in K , tiim in F , e(fe difpo- 
{itas,& funt amba». difpofitioncs K, & F,cxtcnfionis 
finita^jvt probauimus,- crgo K,& F, congruunt f^x.i; 
intcr fc : cum ergo K^fit a?qualis vnitati dcno- 
minata? G , vidclicct produdo B C D • 
ctiam F , eft a^qualis vnitati dcno» 
txiinatx produ dio B C D • 
Quod,&c. 



Probl. 



3! 




1 1 S UiQU£ ^ddratur^ 

Probl. I. Prop. 8. 

Datis extremif imqualibHS , intermediam 
iriHemrc , cuius , vnius extremarum 
dtfferentia plano dehominata (tt dcjualii 
alij datds magnitudini , quA fit minor dtffe^ 
rentiaextremarum flanodenomtnata. 



A.8. 



G.7. B.3. 

'arr 



DAt« fint ina^qualescxtrema? A,Biquarumdiffe. 
rentia planodenominata fit C;&data fitalia-, 
magnitudo D, minor C. Opporter extremas A, B, inter- 
mediam ihuenircicuius,& A,difFcrenna plano deno. 
minata fit asqualis D . Vel eft A , maior B; vel minor : fic 
maior j & ex multiplicatione D A, fiat E, qui au£lus vni- 
tate fit F 5 & per F , diuidcndo A fiat quotjcns G. Dico, 
quod G , eft mtermedia A , B , & quod excefTus A , G , 
plano denominatus eft ^qualjs D . Quoniam G, multi- 
plicando F^producjc A;& multiplicando aggrcgatum E, 
& vnitatisproducir aggrcgatu plani GE, & Gjeft autem 

F, ajqualis E,& vnitati; igitur A eft a?quahs plano GE , 
& G 5 & A, eft maior G » ergo communi ablata G , 
cxccffus A,G,eft«quaIis plano GE;&diuidendoper 

G , exceflus A , G , denominatus per G , eft a?qualis E > 
videlicet plano DA ; & diuidcndo per A, exceflTus A,G, 
plano denominatus cft a^qualis D:non eftautcm G, 
aequalis , nequc minor B j nam exceflus A, G, plano de- 

nomi* 
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jjomfnatus , videlicet D> ^equalis elTet vel maior CjCOti- 
tra hipothefim ; ergo G , eft intermedius A , B ; & cxceP- 
fus A 5 G , plano denominatus efl a?qualis D . Sit A> mf- 
nor B ; & conucrrendo , B , maior A j ^ quoniam Djcft 
minor Cjfic dcfeftus H , & inucniatur E^intermedius 
B, A, vt exccflus B, E , plano denominatus a?qua!is fiat 
H : quoniam A,E,B, flint magnitudinescontinue difpo» 
fic2B9 aggregatum differentiarum A, E; E, B,planis dcno- 
minacarum eft a?qua le C 5 videlicec aggrcgaco D, H ; eft 
aucemdifi^crentia E,B,pIano denominata sequalis H; 
crgo refidua differentia , videliccc dcfeitus A , E ,plano 
dcnominatus cft sequalis D . Quod , &c. 





A 

C 
P 



B — 



H 

N — 



Slnc difpoCta? quomodolibct magnirudines infinlrac 
in cominua difpofitione proctdcntcs imcr exire- 

mas 



120 



C 
P 



• D — E B— — 

H 



masA,B, ab A^quajficin principio dirpoficionisadB,- 
& infipira? difFerenria? planis in difpoficione denominat? 
aggregencur in C ; & fic L , diffcrcntia A, B j & ex deno* 
minatione L , pcr planum A B , fiat H • Dico , qu6d C , 
eft a?qualis H . Eft enim C , extenfionis finitse : nam at 
fumptis in C , quoclibet a prima in dcnominatione vlci- 
mse afrumptarum adhibcancur D, E, magnitudincs inter 

Prop.7* I. A , B , difpofita? conftac , quod a(fumpta? func o^quales 

Prop.7. i. diflferentia? dcnominatx plano AEi eft autcm differcntiisi 
denominata plano AE^vna cum differcntia denominata 
plano E B , a^qualis H; crgo difFerentia dcnominata pla- 
no A E, minor cft H i & propterea quotlibccafiumpta^ 

Ft.im; funcminorcsH: igiturCcftfinitsccxtcnfionis. lamfi 
C, non cft «qualis H , necefiarid maior crit , vel minor : 
fic maior ; & qaoniam C , cft maioris extcnfionis H y fu« 
mi poJTunt cx magnitudinibus dirpofitis in C , aliquoc a 
prima , yc impleanc H : fumancur , & fit ipfarum multi- 

Def. ro. tudinis numcrus F j qui vnicate adicda fiat G i crgo C, 
fumpc^ a prima in multicudine numeri G 5 funt maiorcs 
H iquod cft concra fupenus demonftraca : non eft ergo 
Cmaior H. Sicminor3& inucniatur Djinccrmcdia 
cxcremas A, B j vc diflPercntia A5D, plano dcnominata fit 

Pfop.8. asqualis C i crgo differcntia A, D, cft minor L:& quonia 
ab' A , ad B 5 func difpofitse magnltudincs infinita?; ciiam 
difFercnti^incadifpofitioncfunt infinitxj & fimulcom- 
pofita? func aequalcs vni diffcrentia? cxtremarum L; crgo 
vel prima cx huiufmodi differcntijs cft maior differcntia 

Pr. 15.1 . A , D j vcl fi minor plurcs a prima fumptas fccundum ali- 
qucra numerum implcnc difrerentiam A,D> q»5 numcrus 

vnitate 
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vaitatcadic(Sia fiat Kiergo diffcrentia? in diTpoficione A, 
adBjfutnpticaprima fecundum numeru funtmaio' 
rcsdiffercntia A, D : fumantur igitur fecundurn nume- 
rumN^magnitudincs ab Ajdifpofirse adBjprsetcr A; 
& anTumptarumfitvItima E;totidcmque fumantur cx 
fradiionibus difpofitis in C ; quarum aggrcgatum fit P : 
conftat P, effc portionem ipfius C • & diflfcrcntiam AjE, 
maiorcm differcntia A , D ; & proptcrca diftcrcntiam A , prop,;. 
E , plano dcnominatam , vidcJicct P, effc maiorcm diffc- 
rintia A, D, plano denominata,videIicct C; crgo portio 
eftmaiortotojquod cftabfurdum: non cft ergoC>mi- 
nor Hifed ncque maior:crgo C,cft ^qualis H.Quod 

Theor. p. Propof. lo. 

In continua difpofitione magmtudtnum in^ 
fimtarum inter extremasaprtmaadvlti^ 
mam procedenttum , dtjferenttd tUarum , 
^u^ dtfiant Aqualt ordtnts tnteruallo deno- 
mtnat^ produ^ts tum earumdem^ qaarum 
funtdtg-erenttAtumettamintermedtartimy 
dtfpofit^ in tnfinttum , ts^ aggregat^ (unt 
Aquales differenttA tnter produclum nume- 
rtlaterum vntt ate mtnorts ab ijs^ qus» funt 
in principio dtfpofutomsy ^ homogeneam 
potefiatem ab vlttma , denomtnata plano 

Jub ijjdem prodiddo , 0" potellate . 

Q Sint 



I 
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IZ2 Noua ^adratur^ 

A— I— K — M— O— .S— T— D — E B — 

C ' H 

Q. yj[lILJlZJZZ.X^l R— 

^ y_- N P 

Slnt difpofir» quomodolibct magnitudincsinfinir» 
in continua dirpofitioncprocedentcsinter extremas 
A, B, ab A, 1 , K, M, O , qu.-e fint in principio difpofitio- 
nis ad Bi& infinitx difFcrcntix illarum , quae 
aeqtiaii ordinis intcruailo, vtpote fcmper bims relKais 
difFcrcntiae A, M, I, O , &c. denominatar produc^is 
A I KM , IKMO , &c. aggrcgcntur in C ; & fit Qi'*''^?" 
fitio produ6orum numcri latcrum vnitate minoris AIK, 
IKM , KMO , &c. in qua quidcm difpofitionc fit V,pro- 
dDCtum AIK •, & R , potcftas totidem latcrum a B 5 diftc- 
rtntia vcio R, V, fit L { cx cuius dcnominationeper pla- 
num R V , fiat H. Dico quod C , eft «qualisH. Eft enini 
C , extcnfionis finitae ; nam aflumptisin C ,quotlibct a 
prima , in denominatione vltimje afTumptatu adhibcan- 
tur S, T, D, E, magnitudincs inter A , B , diTpofit» 5 & m 
Prop...j. difpofitioneQ,fintX,Z,produaaSTD,TDE:conftar, 
quod anTumptae funt xquales difFcrcnti^ denommata: 
, planoVZJcftautcmdiflfercntia denominatapianoVZ, 
rop.7.1. yj^^^ynidiftercntia denominataplanoZR,a»quaIisHj 
crgo diftercntia dcnominata plano V Z , minor cft H ; & 
propteica quoilibct afl^umptx d prima ex difpofitisinC, 
, fbntminorcsH:igiturC,eftfinitaeextenfioni$. lamfi 
C , non eft squalis H; ncccflario maior erit , vcl mmor : 
fit maior ; & quoniam C, cft maioris extenfionis H; lumi 
poflunt cx magoitudinibus difpofitis in C, aliquot a pri- 
ma, vt implcant H : fumantur , & fit ipfarfi multitudinis 
Dcf. .0 numerus F; qui vnitaie adieda fiat G; ctgo C . lumptx a 
prima m multiiudinc numcri G,funt maiorcs H,quod cft 
^ contu 



Pr. 16. 1. 



Arhhmuu. »2.3 
contra ruperiusdcmonftrata-.noeftcrgoCmaior H.Sit 
minorj&inueniaiurX>intermedia cxtrcmasV^j vt dit- Prop.8.5 
fcrcntia V^X^pIano denominata fit icqualis C5 & intclii; 
gaturV,X,eflepoteftatcsipfiR,homogcnca?,quaruradi* 

ccs inucniantur Y,S : quia V,eft produaus magnitudinu 
in2equalium,& continue difpofitarum AjUKsconltat 
quodY, cftintermedia cxtranas A, K; & quia X^cft in- 
ccrmedia cxtrcmas V, Kh differentia V , X , eft minor dif- 
fcretia,V, R > & diffcretia Y,S, minor eft differccia Y, B y 
Sc ablata communi diffcrentia Y,Kidiffereria K,S, mmor 
cft diffcrcntia K,B:8c quonia in difpofitione K,ad B,func 
magnitudincs infinitse-, etiam diffcrentiae funt infinit3ej& 
fimul fumpt3efunt«qualcs vnidiflerenti^ extrcmarum 
K,B> crgovcl primacxhuiufmodi diffcrcntijseft maior 
diffcrcntia K, S 5 vcl fi minor, plures a prima fumpra? fc- Pf- 1^-^ 
cundumaliqucm numerum implcnt differcntiam K,S; 
qui numcrus vnitatc adicdia fiat N ^ ergo differenti^ in Dcf, 10. 
difpofitioncK,ad B,fumpt3eaprimafccundum numc- 
rum N, funt maiorcs diffcrcntia K, S : Sumantur crgo fe- 
cundum numerum N, magnitudines a K, difpofitas ad B, 
pr^tcr K j & affumptarum fit vltima T; quam fcquantur 
aliae du« D , E s & in difpofitionc Q , fit Z , produaum 
TDE 5 & quot funt magnitudines afiumpts a K , yfquc 
ad E ,totidcm fumantur cx fradlionibus difpoficis in C , 
a prima 5 quarum ag^regatum fit P : conftat P, cffe por- 
tioncmipfiusC^&diffcrcntiam K,T, cffemaiorem dif- 
ferentiaK, S s & addita communi diffcrcntia Y, K, diffc- 
rcntiam Y,T , maiorcm diffcrcntia Y, S ; & propterea^ 
diffcrcntiam intcr V, & homogcneam potcftatcm aradi- 
cc T, maiorem difterentia V, X ; cft autcm diffcrcntia V , 
Z, maior diffcrcntia intcr V, & homogcncam poteftarem 
a radicc T > crgo diffcrentia V, Z , cft muho maior d^fte- 
rcntia VfXj&ideo diffcrcntia V,Z,planodenominara Prop. 
maiorcftdiffcrcntia V,X,pIano denominataividelicct 

Q 2 fra- 
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fraaione C : eft aurcm differentia V,Z,pIano dcnomina- 

ta scqualis P ; ergoP , eftfnaior C , P<^rf'o<^ot05 quodcft 
abfurdum ; non eft trgoC , minor H i fcd ncque a>aior : 
crgoCjCft jcqualisH. Quod^&c. 

Theor. 10. Prop. 11. 

St f urts continm difpofitioms , in/^uibus dif^ 
faenttA fmtfmtUs^ magnitHdtnHm rnfinf 
tamm ita componavtur m "vmca dif^pc^ 
fitione , vt qtSA funt ordmis eitsfdem ftnt 
fimtlsttr ordtnatd i dtfjerenttAinftngpdisdi'^ 
Jpo/itionthiS eodem ordtne ftsmpt^, cnm ijs^ 
qmfunt inip[arHm dtfpofitionum prmci^ 
pijs , denominatA produ^ts tltm earvtmdem^ 
qHayptm fiint dtfferentiA , tum ettam tnter^ 
medtarum dtjpofttA in injintt^m , ag^ 
gregata fmt Aquales vnt dtfferenti^ pro^ 
duBornm a prtmis ab vlttmis extn^ 
mis , eorumdem prodtiStorHm plano deno^ 
minata. 

TRium continuarum difpofitionum cx magnitudt- 
nibus infiiiicis intcr binas cxtremasproccdeniium 
prima fi t ab A , per B , ad C ; fccunda a D , pcr E , ad F; 
tertia aG,per H, ad I > in quibus diffcrcnti» fini fimilcs-, 

&quae 
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A— D — G — B— H— — C — F — I-, 
R — 

— N 

K___r . 

& quafcomponantur in vna difpofitioncab A,perD,G, 
B , &c. ad I , ita vt primse A, D, G , fccundse B , E , H , & 
rcliqua?dcinccpsordiniseiofdcm, nccnon vItimxC,F, 
I,fintfimilitcr ordinara? j& fingularum dirpofitionum 
difFcrenti^ denominata? produdis in huiufmodi compo- 
fitadifpofitionc( vtpote differcntia A ,B,dcnominata 
produdo ADGB ; & difFercntia D,E, produdo DG BEs 
&fic deincepsin infinitum)difponantur ,& colligantur 
in L ; & a primis ADG , & vltimis CFF,producanrur M, 
& N . Dico , quod L , eft a^qualis difTerentia? M,N, pla* 
no dciiominat«e • Eft enim L, extenfionis finita? : nam a(^ 
fumptis inL, quotlibcta prima,indenominatione v!ti- 
maeaffumptarum tres adhibeantur B, E, H , magnitudi- 
ncsintcrA,I,difpofit2e-,&Q,fit produdlum BEH;& 
quoniam funt continufle difpofitioncs ABC, DEF,G HI^ ex Dcm. 
cominuacftetiamdifpofitioMQN;&difFereptia M,Q, ^'''P*''i 
mmor eft differentia M , N ^ & differentia M , Q, plano Prop.7. i 
dcnominata minor eft differentia M , N , plano denomi- 
nata : eft autem differcntia M, Q, plano denominata Prop.i.i 
«qualis quotlibet affumptis in L jigit.ur quorlibet afTum- 
ptx in L , funt minores diffcrentia M, N,pIano dcnomi* 
naia 5 ergo L , eft finita? extcofionis. Inter M , N , difpo- Pr. 
nantur homogenca produ<aa in difpofitione ab A , ad I , 
vt fiant O, P, Q, produda DGB , GBE , BEH , & dcin 
ceps infinita j & eadem demonftrarione, qua oftcndimus 
Q^j^efTe intermcdium M, N j oftendcmus ctiam O , P , & 

Q 3 rcliqua 
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A — D — G— B— E— H 



C — F~I — 



R 



M— o— P— Ctr 

K 1 — 



N 



reliqua produaa efTc intermedia M,N } necnon 0,P,efre 
intermedia M, Q ; & fic difpofitionem huiufinodi produ. 
(aorum inter M , N , efTe continuam : fiimatur praeterea 
fjujelibet magnitudo R , inter M, N ; & anaiogia ( vide- 
licet proportionum proportio)proportionisM,ad N, 
adproportionemM,adR,eadem efTcconcipiatur fingu- 
Jarum proportionum A , ad C } D , ad F & G , ad I , ad 
fingulas proportiones A , ad S i D , ad T ; & G , ad V, 
rx lochi. polTibiles inueniri : & quoniam R , eft inter M,N 5 li hn- 
na Log,- goJsE A, D, G, finguIisC , F , I , fiint minores ; ergo M , 
mbffloru • eft minor N ; & minor eft proportio M , ad N , quam M , 
adR;&fingul£eproportionesA,adCi D,adF;G,ad I, 
func minores quam fingulae A, ad S 5 D, ad T i G , ad V : 
funt ergo fingula: C, F, I, fingulis S, T, V. maiores : Aint 
autem proportiones M , ad N i M, ad R & fingularutn 
A , D , G , ad fingulas C , F , I , minoris Inaequalitatis i 
ergo etiam propoitiones fingularum A, D, G, ad fingu« 
l3s S ,T, V,fiint minoris inafqualitatisi & fingulae A, 
D, G, fingulis S,T,V, minores.Si vcrofingulae A,D,G, 
fingulisC,F,I,fiinc maiores; ergo M.cftmaior NsSc 
maior cft proportio M , ad N , quam M , ad R ; & fingu- 
]k proporciones A,ad C i D , ad F; G, ad I. fiint maio- 
res;quam fingulie A,ad SjD, ad TiG.ad V:funt 
crgo fingulje C,F,I, fingulis S,T, V,minores : funt 
autemproporciones M,adNi M.ad Rj&fingularum 
A, D,G, adfingulasC, F, I, maiorisin«qualitatis;ergo 

propor- 



Arithmuu \ l ^7 

proportiones ctiam fingularum A, D,C,ad ^"SyJ^* 
S,T, V.runtmaiorisina^qualitatis 5& fingulae A>D,v>, 
fingulis S,T,V,minores ergo in vtroq; «Ai ""8"'^ 
S,T, V, runt intcrmcdia;: binas A, C 5 D , F jG I ; & clit- 
fcrentix A, S i D .T jG , V, fijnt minorcs differcntijs A, 
C; D,r5G,h&quoniam in fingulis difpclitionibus 
ab A . ad C 5 a D , ad F i d G , ad I , (unt magnitudmcs 
infinitajetiam differentix funt infin:txj& fimitlcom- 
pofitje fingulis cxtrcmarum differcntijs A, C; D, F 5 G.I, 
funt xquales } ergo vcl primac d ffcrcntia: in fingulis 
huiufmodi difpofir ionibus differcntijs A, Sj D, Ts G,V, 
funtmaioresJ vel fi minorcs, piuresa primisaffumptae Pr.if.i.' 
fecundiim aiiquos numcros impicnt difff rentias A, Sj D, 
T;C,V5 qui niimcri finguiis vnitatibusadicaishant 
X.YjZiquotum numcrorum fit maxirnusY> cuiusfiat 
multiplex A ,iuxta nome rum magnitudinum A , D , G : 
croo diffcrcntis in fingulis difpofitionibus A,ad C i D , Def.io. 
ad^F j G, ad I .fumpta? a primis iuxta fingulos numcros 
X,Y,Z,runt maioresdiffcrentijs AjSi D,T;G,y ;& 
fumpts iuxta nnmtrum Y , funt multo maiores ijfdem 
diffcrcntijs A,S;D,T;G,V: igitur fumantur fecun- 
diim numcrum Y . magnitudincs ab A , dirpofitffi ad C » 
a D, ad F ; a G , ad I, poft ipfas A, D, G-, & al- 
fumptari.m fintvltims B,E,H;qu£e cum fintord/nis 
ciufdem repericntur in difpofitione ab A,ad I.conle- 
ouentes ; & poft cafdem A, D, G, in ordine numeri a , & 
aliorum deinccpsnumcrorum ,qui funt proxime maio- 
res ipfo a ; & parirer in difpofitione produdlorum ab M, 
ad N , rrperietur ipforum BEH , produftus Q, in eodcm 
ordinc numeri a , poft M : quia fingul? differcntif A , B i 
D EiC,H,funtfinguIisdifferentijs A,S}D,T5G,V, 
maiorcs;etiam differentia M ,Q,maior eft diffcrentia.. 
imerM,&produaum STV: & quia fingulspropor. 
tiones A , ad C i D , ad F i G , ad I , ad fingulas propor- 

tioncs 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.318 



1 28 V^otia ^Adraiuns 



S— X— Y~Z— A= 

A— D--G~B-E— H c~F— I-- 

L . _ 

R 

M— O— P— Q N 

K 



tiones A , ad S 5 D , ad T; G, ad Vi & colJigeBdo omnes 
ad omnes eamdem habencanalogiam (fiue proportio- 
num proportionem ) quae eft proportionis M , ad N > ad 
proportionem M, ad R 5 pcrmutandoque, & conuertcn- 
do, ficut proportio M , ad N , a^qualis eft proportioni- 
bus A , ad C ; D, ad F i G, ad I , ita proportio M, ad R , 
aequalis eft proportionibus A, ad S; D,adT; G,ad V ; vi- 
delicct proportioni M , ad produdum STV : ergo R, eft 
aqualis produdo STV ; & diffcrcntia M , Q^maior cft 
diflTercntia M, R ; crgo difpofitio produ<aorum M, O, P, 
Q^cft continua magnitudinum infinitarum proccdcn- 
tiunri ab M , ad N : in continua ergo difpofitione magai- 
tudinum infinitarum inter extremas quafpiam magnitu- 
dincs ab M,ad N, procedcntium , diffcrentise planis 
dcncminatae difponantur in infinitum, & aggregcnturin 
prop.^ j K; crgoK,cft«quaIisdifferentia?M,N,planodenomi- 
nat«:&quoniamM,eftpfodudlum A,in DG; & O, 
produdum B, in DG ; erit planum MO, produftum AD 
GB , in DG ; crgo M , O , & planum MO, funt homolo- 
garationis eiufdem A,B,& produdi ADGB; ergo 
diffcreotia M , O , ad planum MO , cft vt differentia A , 
B, adproduftum A D G B^ & fraftio, in qua differcn- 
tia M, O, plano dcnominatur ; videlicet prima difpofi- 
taruminK,cfta?quaIjsfra(aioni,in qua diffcrentia A, 
B, denominatur produ do A D G B ; videlicet primse dif- 
pofitarum in L: fimiliier demonftrabimus cafdem fin^ 

gillatim 



Arnhmalul- I19 
gillatim magnitudincs tiim in K jtiim inL, cfTedifpofi- 
tas ; & funt amba? difpofitiones K , & L , cxtenfionis 
finita^jVt probauimusieTgo K,& Lycongnn^nt iater ax.i. 
fe : cum ci§o K 5 fir jcqu^lfs diffibrenria: , .N , plano 
denomin^ijrae; aiam L,crt a'C.iJaUs diflkx^tiiiie KljN, 
planodcnominata:. Quod^&c, 

DEFINITIONES. 

Expofita rattonah , €^ datis cjuotltbet ,fi ra* 
ttonalis ad aliam , cjua huemtur habeat 
froportwmm compojfitam ex proporttom- 
bus etujdem rationalts ad finguias datas j 
vocetur trjuenta 9 prod^£l(4S datarum. 

Et datdltnedy dicantarjatera ,produ6ii. 

Expofita rattonali , (S' datis duabus alijs 
magnitudthihus ; ft *vt prima datarumad 
rattonalem , ita fiat /ecunda ad altam , 
quA tnuenitur 5 ^ocetur inuenta ^fradlto 
fa£ta ex denominattone fecund^ per prima. 

Et tpfajecunda magnttudo , numerator fra^ 
(Itonts. 

Prtma njero , denominator . 

Et expofita rationaits^ vnitas appelletur. 



Huiu- 



130 N0ti(t ^AdrdtUYit 

Huiufmodi definitioncs in Arichmctici voluminis calcc 
appoficas efle volui, vc faciIiccrquirq;po(fic Arichmc^ 
cica Thcoremata in Gcomecricos vfus conucr- 
tcrc , & dcmonftrationcs in quantitatcjr 
difcrcta cxpoficas , in quantitatc con- 
cioua mutatis nominum intcr- 
pra^tationibus adhi* 
bcro . 



Finis Libri T ertij^ 
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Ommam caIcuHs AffYobdnddm^imm^ AlhuCtgtiindAmld^ 
fillis Arithmcticam hdnc Sfeculationem cetifuit Oui^ 
diusMontalbanus librorum Mathematicorumpro Emi'^ 
nentifs & Reuerendfs Principe Archiepfcopo Bononi^ 
Card. Nicolao Ludouifio Cenfor • 

V. 2>. Antonins Bon Vicinus Pdnit.pro \eodem Eminentifs. 
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